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Trefn¢ pri.t'dniioliiu : O dwoch lingach prostych, lezacych na plaszczyznie: prze-

cinajacych si¢ inieprzecinajacyeh si¢, przez M. Swierzbienskiego.— Bazgranina ex-autorki

znaleziona za piecem, (Ciag dalszy), przez J. J.— Rozmaitosci: Czwarta nowa planeta.

0 DWOCH LINIACH PROSTYCH,

lezacych jia2l|ilaszczyznte:

przecinajacych sig i nieprzecinajg.cych sig.

1. Linia prostajest szczegélnym rodzajem linji uwazanych w ogél-
nosci. Linia ta pod wzgledem wielkosci ma t¢ wtasno$é: ze jest naj-
krotsza, a tein samem prawdziwa odlegtoscia dwoch punktow na niej
wzietych;— pod wzgledem za§ ksztaltu: kazde dwa jej punkta z trze-
cim, lezag wjednym kierunku. Dwie te wtasnosci wyczerpuja nature
linii prostej, a uwazajac ja pod dwoma rownowaznemi wzgledami,
sg sobie rowne; a zatem ktdorgkolwiek z nich przyjmiemy za definicje
linji prostej, wyprowadzimy drugg: a tern samem okazemy, Ze proste
sg rowno-wielkie i rowno ksztattne, czyli rowne i podobne. *)

*) Archimedes zdefiniowatl lini¢ prosta letni stowy: Linia prosta jest naj-
krotsza ze wszystkich linij majacych wspolne konce (Prokulus ksig-
ga II, komentarzy pierwszo6j ksiggi Euklidesa); Euklides za$: Taka

linia zowie si¢ prosta, ktora jest zupetlnie jednakowo roztozona mig-
li),>1 HI. ZISZYT 26. I



2. Uwazajgc jedngq linie, prostq, przecieta przez tlruga wzgledem
pierwszej poprzeczng, spostrzegamy, ze ptaszczyzna linji dzieli sig
na cztery czgsci, czyli katy, zawarte miedzy odcinkami tych prostych,
uwazanemi 0(l punktu ich przecigcia si¢. Katy te wzglgdem poprzecz-
nej sa: albo jednostronne zwane przyleglem/’; albo naprzemian le-
gie przec,iahglemU One stanowig warunek prostopadtosci lub po-
chytosci tworzacych je linji, tak, Zze rownos$¢ katéw jednostronnych,
z ktorej wynika rownos¢ jednej pary z druga katow naprzemian, czyli
wierzchotkiem przeciwlegtych, jest warunkiem prostopadto$ci— niero-
wno$¢ za$, pochytosci.

3. Jes$li uwaza¢ bedziemy na ptaszczyznie dwie proste ze wspdlna
poprzeczng, spostrzezemy, ze kazda tworzy cztery katy, bedace dwo-
ma parami przyleglych, lub dwoma przeciwlegtych. O$m tych katow
wzglgdem poprzecznej, sa albojednostronne, albo naprzemianlegie;
tojest: po dwa brane lezg zjednej, lub przeciwnych stron poprzecz-
nej. Katy tych dwdéch rodzajéow, moga by¢ trojakie: a) wewnetrzne,
b) zewnetrzne ic) odpowiednie, podtug tego: czy oba leza wewnatrz,
zewnatrz; albo jeden wewnatrz, a drugi zewngtrz linji przez poprze-
czng przecigtych. Z kazdej strony linji s3 dwa katy, przeto katow
tak wewngtrznych jako i zewnegtrznych sg dwie pary; odpowiednich

dzy swemi punktami.— Archimedes wiec uwazal tylko odcinek linji
prostéj; Euklides chociaz uwazal cala lini¢ prosta, nie oznaczyl co
rozumie pod jednakowo rozlozona (toute 6galement interposee)—je-
§li to, ze czeSci linji prostéj sa jednokszlaltne, t. j. przystaja do sie-
bie, wiec nie odré6zmtl jej od okregu kola. Dla odréznienia nalezalo po-
wiedzieé: takie linie zowiasi¢ prostemi, ktére sa i t. d., tym sposobem
odréznilby je od okregukola— gdyz kola majac tylko r6wne promienie
przystaja do siebie— i wskazalby wylaczna wlasno§¢ linii prostych,
ze ich jest tylko jeden gaturtek. Je$li uwazal, ze linia prosta jest je-
dnakowo rozlozona miedzy swemi punktami ze wszystkich stron, czyli
jest jednakowo rozlozona miedzy dwoma punktami, a ze takie roz-
tozenie jedno tylko by¢ moze; przeto jest jednakowo rozlozone mig-
dzy swemi punktami,— to nie jasno si¢ wyrazil. Tym sposobem wska-
zalby, ze jeden jest tylko gatunek linij prostych, gdyz jakakolwiek
strona polozone jedna na druga, zlewaja sie z soba: bo sa ze wszy-

stkich stron rowne, czyli plaskie.
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za$ jako taczacych po dwa'wszystkie osin katow, sa cztery pary.—
1 tak (fig. 1 lub 2).

A) Katy jednostronne, «) wewngtrzne: 1) AIll z HIC, 2) BHJ
z I1ID;— b) zewngtrzne: 1) Ft1A z CJG, 2) FGB z DIG; c¢) odpowie-
dne: zewngtrzne wzglgdem AB z wewnetrznemi wzgledem CD, 1)
AHF z CJH, 2) FIIB z HID;— wewngtrzne wzglgdem AB z zewngtrz-
nemi wzglgdem CD, 3) AllJ z CJG, 4) BHJ z DIG.

B) Katy naprzemtanlegle: a) wewngtrzne: 1) AllJ z FLID, 2)
BHJ z HIC; b) zewngtrzne: 1) JHA z DIG; 2) FHB z CIG; ¢) od-
powiednie, zew netrzne wzgledem AB zwewnetrznemi wzglgdem CD;
3) AllJ z DJG, 4) BIIJ z CJG. W kazdym wigc rodzaju katow jest
o$m par, a one stanowig 16 warunkow przecinania sig, lub nieprze-
cinania si¢ dwoch linij prostych.

4. Katy jednostronne wewngtrzne, zewngtrzne i naprzemianlegle
odpowiednie, majg t¢ wtasnos¢, wynikajacg bezposrednio z wtasnosci
katow przylegtych, ze kazda para jednych, z para drugich czyni czte-
ry katy proste. Kat bowiem wewnetrzny All] z zewngtrznym AHF,
jako przylegte wzgledem poprzecznej FG utworzone przez lini¢ Ali,
spetniaja si¢ do dwoch katow prostych;— dla podobnej przyczyny drug
kat wewnetrzny I1JC, z drugim zewngtrznym CJG spelniajg si¢ takze
do dwoch katow prostych; przeto katy wewnetrzne AHJ-fHIC z ze-
wnetrznemi AHF-j-CJG czynig cztery katy proste. Podobnie katy we-
wnetrzne AllJ-j-HJC z naprzemianleglemi odpowiedniemi FHA+HIJD
rowne 2 u;—bo pierwszy AllJ] z pierwszym FHA, rownie jak drugi
HIC z drugim 11JD sg katami spetnienia. Wtasno$¢ ta stuzy dla wszy-
stkich katow tych trzech gatunkow', gdyz tak jednostronne zewngtrz-
ne AHF, CJG, jak inaprzemianlegte odpowiednie AHF, HID réwnaja
si¢ drugiej pasze wewnetrznych BILJ, 1LJI) ktora w ich miejsce moze
by¢ wceietg. Te trzy gatunki katow, jako majace jednakowy charakter,
nazwiemy pierwszq grupg katow utworzonych przez poprzeczng
z dwoma liniami prostemi na ptaszczyznie.

Poniewaz jedna para katow pierwszej grupy z druga parg czyni
cztery katy proste,— przeto jesli jedna para rowna si¢ dwom katom
prostym, to i kazda z pozostatych rowna si¢ takze dwom katom pro-
stym;— tudziez jesli jedna para nie rowna si¢ dwom katom prostym,
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to 1 krizila z pozostatych nie rowna sip dwom katom prostym. Tak
wigce pierwsza grupa katow daje albo osm rownosci, albo tez o$m nie-
rownosci, podtug tego czy mamy jedng rowno$¢ lub nierownosc.

5. Katy jednostronne odpowiednie jednej pary, dopetniajg katy
drugiej pary. IIIA i 1.JC dopetniajg FIIB i IIJD Iub AHJ i CIG, pier-
wszy pieruszego, a drugi drugiego; za$ wzgledem katow BI11J i DJG
sa przeciwlegle: przeto jesli katy jednej pary sa sobie rowne, to ipo-
zostatych sa sobie rowne; albo jako dopetnienia katéw rownych; al-
bo jako rowne katom rownym. Dla podobnej przyczyny jesli katy je-
dnej pary nierowne, to i pozostatych takze nieréwne. Katy znowu na-
przemianleglte wewnetrzne i zewngtrzne rownajg si¢ katom jednostron-
nym odpowiednim; przeto wtasno$¢ ta jest wspolng dla pozostatych
trzech gatunkdéw, ktore nazwiemy drugg grupg',—Przeto jesli katy
jednej pary w drugiej grupie sa sobie rowne, to i kazdej z pozosta-
tych par, sa sobie rdwne; je$li za$ katy pierwszej pary nierowne,
to i pozostatych par takze nierowne. Azatem druga para katow daje
albo oSm rownos$ci, albo oSm nieréwnos$ci, podtug tego czy jedna ré-
wnos¢, lub nierowno$ci ma miejsce. .

6. Tw. Jesli Icgli/jednostronne-wewnetrzne spetlniajq sie, loje-
dnoslronne-odpowiednie sq sobie rowne', jesli zas wewnetrzne nie
spelniajq sig, to i odpowiednie nierowne (fig. 1 tub 2).

Zaktadam ze kgt AHJ+IIJC=n. Twierdz¢ ze kat FIIA— HIJC.

Kat FITA+ \IIJ~ri jako przylegte, z zatozenia za$ kat AIIJ+HIC
= n, przeto FHA+AHIJ=AHIJ+HJC. Od tych ilo$ci rownych odja-
wszy kat AHJ, pozostanie FHA=HIJC.

Zaktadam, ze kat AIIJ+ HJC nie— H. Twier. kat FH\| nie=I1JC.

Kat FITA+AIll— n, zzatozenia mamy kat AIIJ+HJC nie n, prze-
to kat THA+AI1J nie=katowi AIIJ+HJC. Od tych nierownych ka-
tow odejmujac kat AIlJ pozostang reszty nierowne kat FIIA nie=:
katowi 11JC.

[ln. Gdy katy jednostronne wewngtrzne spetniaja si¢, to i wszy-
stkie katy pierwszej grupy spetniajg si¢ takze do dwoch katow pro-
stych; i nawzajem jesli ktorekolwiek katy pierwszej grupy czynig n,
to i katy jednostronne-wewngetrzne sg roéwne dwom katom prostym
(N° 4); jesli zas katy jednostronne odpowiednie s3 sobie rowne, to i
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wszystkie katy drugiej grupy sa sobie rowne. Przeto, gdy jedna para
katow spelnia si¢ do II, to we wszystkich parach drugiej grupy katy
sa sobie rowne. Dla podobnej przyczyny gdy ktorekolwiek katy pier-
wszej grupy nie spetniajg si¢ do dwoch katow prostych, we wszy-
stkich parach drugiej grupy katy nie sg rowne. A zatem katy utwo-
rzone poprzeczng daja albo 10 réwnosci, albo 10 nieréwnosci, po-
dtug tego, czy jedna para drugiej grupy daje rowno$¢ lub nierownos¢.

7. Tw. odw. Jesli 7 kqtow jednostronnych, odpowiednie sq so-
bie rowne, to wewnetrzne spetniajq sie do dwoch kqtow prostych;
jesli zas odpowiednie nie sq rowne, to i wewnetrzne nie spetniajq
si¢ do dwdoch prostych.

Zak. FIIA=IIIG, Tw. AHJ+IIJC=n.

Kat FIIA-fAHJ=n jako przylegte, aze kat FIIA— IIJG z zatoze-
nia, przeto zamiast FHA biorac 11J0, mamy kat HJG+A11J— n.

Zak. FHA nie=I1JC; Tw. AIIJ+HJC nie=n.

Kat AHF-fAH|=rn, biorac wigc zamiast kata AIIF kat nierowny
jemu I1JG, otrzymamy kat HIC+AHJ nie=n.

Wn. Rownos¢ katow jednoslronnych-odpowiednich, pociaga za
sobg rowno$¢ wszystkich katow drugiej grupy i wyptywa z rowno-
sci kazdego z tych katow; spetnianie si¢ za§ wewnetrznych jest, wa-
runkiem spelniania si¢ wszystkich katow pierwszej grupy; przeto je-
sli katy ktorejkolwiek pary drugiej grupy sa sobie rowne, to wszy-
stkie katy pierwszej grupy, speiniajg si¢ do dwodch katow prostych.
Dla podobnej przyczyny jesli katy, ktorejkolwiek pary, drugiej grupy
nierdéwne, to wszystkie katy, pierwszej grupy nie speilniajg si¢ do
'dwoch katow prostych. Azatem katy utworzone przez poprzecznag®
daja albo 16 rownosci, albo 16 nierownosci, podtug tego: czy sg 1o0-
wne lub nierowne katy ktorejkolwiek pary drugiej grupy.

Uw. Z poprzedzajacych dwoch wnioskow widzimy: ze katy utwo-
rzone przez poprzeczn¢ dwoch linij prostych na ptaszczyznie, daja za-
wsze albo 16 rownosci, albo 16 nierdwnos$ci, podlug tego czy jedna
rownos§¢ lub nierd0wno$¢ ma miejsce;

8. Jakiekolwiek dwie linie leiqce na plaszczyinie, albo sig prze-
cinaja, albo te? nie.
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Szczegdlnym przypadkiem przecinania sie jest stycznos$c: kiedy
punkta przeciecia tak sie zlewajg w jeden, ze jedna linia jest zewnatrz
drugiej; a szczegdlnym przypadkiem nieprzecinania sieg, jest rownole-
gtos¢: gdy wszystkie punkta jednej linii, sA jednakowo oddalone od
linii drugiej. Kazda linia moze mie¢ réwnolegte, ktéra jednak w bar-
dzo szczegdlnym przypadku jest do niej podobna.

Stosujgc ogdlne pojecie przecinania sie i styczno$ci, nieprzecinania
sie i rownolegtosci do dwdch prostych lezacych na ptaszczyznie wi-
dzimy :

«) Dwie proste przecinajgce sie majg tylko jeden punkt wspdiny,
bo majgc- dwa zlewatyby sie z sobg: a tern samem przecinajgca jest
czescig nad, a czescig pod przeciets.

b) Przecinajgce sie, wtasciwie mdéwigc, nie moga stac sie stycz-
nemi, kiedy bowiem majg punkt wspdlny, jedna nie moze leze¢ ze-
wnatrz drugiej. Prostg jednak mozna uwazac jako styczng samej
siebie: gdyz jesli obracamy przecinajgcg okoto punktu przeciecia, oba
jej konce naprzéd zblizajg sie do przecietej i zlejg sie z nig, a naste-
pnie znéw linie stang sie przecinajgcemu Aze we wszystkich liniach
przejscie z przecinania sie do przecinania sie jest stycznosciag, przeto
Zlewanie si¢ prostych uwazaé mozna za stycznosc.

c) Proste nieprzecinajgce sie sg te, kitdre przedtuzone jak najdalej
w obie strony, na ptaszczyznie, nie spotkajg sie z sobg. Roéwnole-
gtod¢é prostych nie jest' bezposrednim wynikiem ich nieprzecinania sig;
bo przy jednakowym kierunku linij prostych, gdyby punkta jednej
zblizaty sie do drugiej, zblizanie sie to bytoby ciggte i ciggle jednako-
we, gdyz punkta nie mogg pozosta¢ bez zmiany kierunku, ani w tej
samej odlegtosci, ani sie od siebie oddalaé. To ich zblizanie sie nie
bedagc asymptotowem, mogtoby jednak mie¢ miejsce bez przeciecia
sie, albowiem jesli odlegtos¢ prostych jest nieskoniczenie wielka, zas
zblizanie sie nieskoinczenie mate, to chociaz ono jest ciggte, moze sie
nie skonczy¢ przecieciem linji. Zatem aby dowies¢, Ze linie proste nie-
przecinajagce sie, sg réwnolegte, okazac trzeba Ze zupetnie punkta je -
dnej linji nie zblizajg sie do drugiej, czyli Zze sg od niej w jednakowej
odlegtosci.
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Przejdzmy do odwrotnego twierdzenia: Ze linie 'proste rownolegle
Poprzecinajg sig. Twierdzenie to wynika bezposrednio z ogdlnego
pojecia o rownolegtosci; jesli bowiem punkta jednej linji sg zawsze
jednakowo oddalone od linji drugiej, to linie te przecig¢ si¢ nie moga.
Ale to twierdzenie osta¢ si¢ nie moze bez posredniego dowiedzenia,
ze wszystkie punkta jednakowo oddalone od prostej, sktadajg jedna
'lini¢ prosta;— bez tego bowiem nie wiemy czy moga byé dwie pro-
ste rOwnolegte? czy linia rownolegta do prostej, jest do niej podobna,
a przeto prosta? To za$§ nie do$¢ widocznie wynika z wtasno$ci linji
prostych: —bo jesli kazde dwa punkta prostej z trzecim leza w jedna-
kowym kierunku, to i z punktow jednakowo oddalonych od prostej
kazde dwa z trzecim leza wjednakowym kierunku a tern samem skta-
daja jedng lini¢ prosta.

Lecz choéby$my poprzestajac na tern, przyjeli ze linia rownolegla
do prostej jest prosta, to potrzebaby jeszcze okaza¢ ze innych nie-
przeciuajacyrh sig, oprocz réownolegtych byé nie moze.

9. Aby nie miesza¢ ogdtu ze szczegdtem, nieprzecinania si¢ z ro-
wnolegto$cia, nalezy przedstawi¢ naprzéd warunki przecinania sig¢
prostych, potem warunki ich nieprzecinania si¢; a nareszcie dowies¢,
ze proste nieprzecinajgce si¢ sg zawsze rownolegte.

10. Tw. Dwie proste czynigce z poprzeczng kqty jednostronne-
odpowiednie nierowne, przecinajg sie 7 tej strony poprzecznej, z kto-
rej kqt zewnetrzny wiekszy od wewnetrznego, (lig. 1).

Niech poprzeczna FG przecina dwie linie proste nieograniczone AB
i Cl).—Zaktadam ze kat DJG jest wigkszy od odpowiedniego wewne-
trznego BUG.

Poniewaz katy jednostronne BUG i DJG majg po jednem ramieniu
G 1 JG na poprzecznej FG; a drugie ich dwa ramiona HB iJD, cia-
gng si¢ nad poprzeczng FG; przeto: jesliby ramie HB kata wewngtrz-
nego BHG nie przecinato, czyli nie wychodzito za ramie .11) kata ze-
wnetrznego DJG, to kat BHG jako cato$¢, bytby wigkszy od swojej
czg$ci, a przynajmniej nie bytby mniejszy od kata DJIG; colty si¢ sprze-
ciwiato zatozeniu.

Katy GJC 1 GHA lezace z drugiej strony poprzecznej FG, sg spet-
nieniami katow GJD 1 GUB; przeto u spodu poprzecznej, kat zewne-
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trznyGJG, jest mniejszy od wewnetrznego GITA, a proste rozchodza sig-

11. Tw. od. Dwie proste przecinajgce si¢ uwaiane 7 poprzeczng,
czyniq kgtyjednostronne-odpowiednie nierowne— tak, eod strony
przecigcia si¢ kgt zewnetrzny wigkszy od wewnetrznego, (fig. 1),

Kat zewnegtrzny GJD, wiecej plaszczyzng HEJ ograniczong odcin-
kami trzech przecinajacych sie rowna si¢ katowi wewnetrznemu GI1I3
wigcej katem BED, jako cze$ci sktadajace jedng cato§¢ DEBUG. Gdy
od dwéch ilosci rownych DJG+pt. HEJ— GIIB-fBED odejmiemy ilo-
§ci—rowne— zpierwszej strony pt. HEJ, nie za§ z drugiej kat BED, jako
rowny katowi AEG, wigkszy od tej ptaszczyzny, bedacej czescig ka-
ta AEG, *) zostanie kat DJG wigkszy od kata GUB; boSmy mniej od-
jeli z pierwszej anizeli z drugiej strony.

Whn. Nierdwno$¢ katow jednostronnych-odpowiednich, pocigga za
soba wszystkie 16 nierdwno$ci 1 z.kazdej z nich wynika (N°7 Uw.);
przeto linie proste przecinaja si¢, gdy ktérekolwiek z katéw jedno-
stronnych-wewnetrznych, zewngtrznych ; réwnie jak i naprzemianle-
gly.ch-odpowiednich nie speiniaja si¢ do dwoch katow' prostych, tub
tez jakiekolwiek z katow naprzemianlegtych-wewnefrznych izewng-
trznych, lub jednostronnych-odpowiednich, sa nieréwne.

12. Tw. Dwie proste czynigce z poprzeczing kqty jednostronne
odpowiednie rowne, nie przecinajg si¢ (lig. 2).

Jesliby te proste przecigty si¢ zsoba z ktorejkolwiek strony poprze-
cznej, to katy jednostronne bytyby nierdwne, coby si¢ sprzeciwiato
zatozeniu.

1-3. Tw. Dwie proste nieprzecinajgce si¢ czyniqg kqty jedno-
stronne odpowiednie rowne.

*) Dla okazania tego przybierano twierdzenie, Ze jakkolwiek bylby ma-
ly kat, zawsze zawiera si¢ w plaszczyznie tylko ograniczong liczbe
razy; a nastepnie Ze plaszczyzna ograniczona, zawsze jest mniejsza
od kata; tak jak \ineent w Conrs de Geometrie, adopte par L’Uni-
versite N° 69 i94. Drugiego wydania. Lecz jesli plaszczyzna podzie-
lona zostanie na nieskonczenie wielka liczbe czeSci, nawet rownych,
przez linie wychodzgce z punktu na niej wzietego, a naw'et na nie-
skonczong liczbe czesci, to te beda katami, niezawierajacemi si¢ ogra-

niczong liczbe razy w plaszczyznie.
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Bo gdyby kat zewngtrzny nie byt rOwny wewngetrznemu, to byltby
od niego albo wigkszy, albo mniejszy,— w obu razach proste przecig-
lyby si¢ z tej strony poprzecznej, z ktorej kat zewnegtrzny wigkszy od
Wewnetrznego (10), coby si¢ sprzeciwiato zatozeniu.

Rn. 1. Rowno$¢ katow jednostronnych odpowiednich pociaga za
soba rowno$¢ katéw naprzemianlegtych-wewnetrznych i zewngtrz-
nych; tudziez spelnianie si¢ jednostronnych wewngtrznych izewngtrz-
nych, réownie jak i naprzemianlegtych odpowiednich;—a nawet wy-
nika z kazdej z tych réwnosci (7);— przeto: warunkiem nieprzeci-
nania sig prostych jest kazda z powyzszych szesnastu rownosci.

Rn. 2. Dwie proste AR i CD nieprzecinajace si¢ ztrzeciag KL (fig.
2), nie przecinaja si¢ z soba; gdyz katy FHB i FID jako rowne kato-
wi FML (13), sa sobie rowne, a zatem proste nieprzecinajg si¢ (12).

\\n. 3. Proste EG i HF prostopadle do trzeciej CD (fig. 3) nie
przecinaja si¢, gdyz czynia katy jednostronne DHF i DGE (jako pro-
ste) rowne.

IVn. 4. Prosta HF nie przecinajaca si¢ z prostopadla EG sama jest
prostopadla; gdyz DHF rowny katowi DGE jest prosty.

R'n. 5. Prostopadta CD do jednej z nieprzecinajgcych si¢ GE, jest
prostopadla i do drugiej FH: dla réwnosci katéw DHF i DGE, z kt6-
rych drugi jest prostym.

Rn. 6. Pochyta FG dojednej znieprzecinajacych si¢ KL (fig. 2) jest
pochyta ido innych, gdyz czyni zniemi katy rowne katowi FML; prze-
to przedtuzona przetnie si¢ z niemi i nie jest do nich prostopadia. *)

Rn. 7. Przez punkt II, dany nad prosta CD, jedna tylko nieprzeci-
itajaca prosta AR przechodzi¢ moze; w przeciwnym razie kat jedno-
stronny I11JD réwnatby si¢ kazdemu z odpowiednich mu katow FHB,
FHP nieré6wnych sobie.

Rn. 8. Prostopadte (fig. 1) HL i MJ do przecinajacych si¢ AB i
CD, same si¢ przecinajg; gdyz kazden z katéw jednostronnych we-

wnetrznych LHJ i MJIi, zrodzonych przez poprzeczna I1J, taczacg ich

*) Oto jest twierdzenie: it Itgt FML jest wi¢ekszym, od plaszczyzny I)JML
lub BHML zawartej miedzy nieprzecinajgcetni si¢ JD i ML, albo Bil
I ML.
Torn III. ZKZSYT 26. 2
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spodki, jest mniejszym od kata prostego; a zatem katy te LUJ i MJH
nie spetniajg si¢ do dwodch katow prostych.

Wn. 9. Katy, majace ramiona nieprzecinajace si¢ skierowane wje-
dng lub przeciwne strony, sg sobie rOwne, w przeciwnym za$ razie
spetniaja sig (fig- 4):

a) ABC=FED, gdyz kazdy z nici) rowna si¢ katowi EGB, jako
naprzemianlegle wewnetrzne— pierwszy wzgledem ramienia AB, drugi
za§ wzgledem EG.

b) ABC=HEK, ho kazdy z nich rowny katowi FED.

¢) ABC+DEK— n, gdyz kat ABC=FED.

Wn. 10. Katy majace wierzchotek wspdlny (fig. 5), a ramiona
AD z CO 1 BO z DO prostopadte, sa sobie rOwne, gdy jeden z nich,
lii) mu przeciwlegty, nie obejmuje drugiego: w przeciwnym razie spet-
niaja sie.

a) AOB=DOC, jako reszty pozostale z odjecia od katow prostych
AOC 1 BOD, kata BOC.

b) AOB+COd=ri, gdyz kat AOB=COD.

Katy wiec jakiekolwiek, majace ramiona prostopadte, albo sg ro-
wne, albo spetniajg si¢—podtug tego: czy przez wierzchotek jednego
z nich poprowadzone nieprzecinajace do ramion drugiego kata, ktore
sa prostopadte (Wn. 4),—czynig katy rdwne tub spetnienia.

14. 7'w. Dwie proste nieprzecinajqce si¢ sq wzgledem siebie ro-
wnolegle, czyli punkta jednej sq jednakowo oddalone od prostej
drugiej (fig. 3).

Biorg dowolne dwa punkta E i F na jednej znieprzecingjacych sig
AB, iz tych punktéw, rownie jak ze $rodka prostej niemi ograniczo-
nej EF, wyprowadzam FFI, JK 1 EG prostopadte do CD, a mam do-
wies¢: ze prostopadte Fil i EG sa sobie rowne.

Uwazam ze prostopadte FU, JK iEG sa zarazem prostopadte do obu
nieprzecinajacych si¢ (13 Wn. 5). Obracam ptaszczyzng BJKD okoto
prostopadlej JK 1 ktade ja na ptaszczyzng AIKC. Natenczas odcinek
JF przystanie do odcinka JE, HK do KG dla rownosci katow prostych
FIK z KIJE, tudziez HKJ z JKG; punkt F padnie na E dla rownos$ci JF
z JE; prostopadta FU przystanie do prostopadtej EG, dla rownosci ka-
tow prostych F 1 E. Aze prosta KII przystata do KG 1 FU do EG, prze-



to i punkt-H padl na punkt G, gdyz proste KG i EG, z ktoremi zlevva-
jit si¢ proste KH 1 FU, przecinaja si¢ wjednym tylko punkcie. Prze-
to prostopadle 111 i EG, z dowolnych punktéow prowadzone, sa sobie
réwne, czyli ze te dwa dowolne punkta jednej, sg jednakowo oddalo-
ne od drugiej nieprzecinajacej. Wszystkie wiec punkta linji AB, jako
jednakowo z punktem E oddalone od linji CD, sg w rownej odlegtosci
°d tej linji; a zatem linie proste nieprzecinajace si¢ sa wzgledem sie-
bie rownolegte.

Wn. 1. Z punktu, wzigtego nad linig prosta, jedna tylko meprzeci-

poprowadzi¢ mozna (13 Wn. 7), przeto: nie moze by¢ nieprze-

cinajgcej sie, ktoraby nie byla rownoleglq.

Wn. 2. Linia prosta rownolegta do drugiej, jest miejscem wszy-
stkich punktow jednakowo oddalonych od linji.

Punkta A i E leza na rownolegtej AE do CD; potrzeba dowies¢, ze
punkt jakikolwiek F jednakowo z niemi oddalony od prostej CD, lezy
na rownoleglej AE.

Punkta E i F taczg prosta EF; ze $rodka Gil wyprowadzam pro-
stopadta KJ do CD. Obracam JFIIK okoto JK iktade na E.JKG—wte-
dy KII przystanie do KG, Fil do EG i punkt F padnie na E, gdyz pro-
stopadte FM 1 EG sa rowne z zalozenia; przeto JF padto na JE, a ka-
ty przy J przystajace i przylegte sa proste. Linia wigc EF jest row no-
legta do CD, ho katy jednostronne wewngtrzne, J iK oba proste, spel-
niajg si¢ do n.— Jesliby linia EF, nie zlewata si¢ z linia AE, tA z pun-
ktu E dwie rownolegte EF 1 AE, czyli nieprzecinajace si¢ z CD, po-
prowadzi¢by mozna. Dla podobnej przyczyny wszystkie punkta z pun-
ktem E jednakow o oddalone od linji CD, lezg na jednej réwnolegtej
do tej linji.

15. W tern dowodzeniu katem zowie si¢ plaszczyzna zaw arta mig-
dzy przecinajacemi si¢ liniami, nie za§ nachylenie si¢ dwoch prostych.
Dla okazania ze kat rzeczywiscie jest plaszczyzng, cho¢ w krotkosci
nad nim si¢ zastanowimy.

Podtug Euklidesa: ,kat plaski jest wzajemuem nachyleniem sig
dwoch linij spotykajacych si¢ na plaszczyznie i nie lezagcych w tym
samym kierunku.”
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W tern rozumieniu, kat jest wielkoscig, gdyz moze si¢ powiekszyé
lub zmniejszy¢; lecz jaka jest wielkoscia—1i dlaczego wielko$ciajeo*
metryczng ?

Wielko$ci jeometryczne przestrzenne— majg wymiar i sg jedno
dwu i trzy-wymiarowe, i tak:

Punkt przesuwajac si¢ zjednego miejsca na drugie, przebywa dro-
ge; a ze on niema zadnej objetosci, to i droga przezen przebyta—
linia — ma tylko samga dlugo$¢. Nie zwracajac uwagi na ksztatt,—
wielkos$¢ i stosunek linji zalezy jedynie od ich dtugosci; — i dla tego
one zowig si¢ wielko$ciami jednowymiarowemu

Linia posuwajgc si¢ tworzy powierzchniag; wielko$é wigc i stosu-
nek powierzchni zalezy od dlugosci posuwajacej si¢ linji, i od odlegto-
$ci na ktora ona si¢ posuneta. Dla tego to powierzchnie zowia si¢
wielko$ciami dwuwymiarowe/ni, w ktérych dtugosé¢ linii stanowi wy-
miar dfugosci, a odlegto$é na ktéra posuneta sie, wymiar szeroko-
Sci.— Je$li prosta ograniczona posuwacé si¢ bedzie koncami swemi po
dwoch prostych réwnolegtych, rownolegle do pierwotnego swego po-
tozenia, wielko$¢ powierzchni bedzie proporcyonalna do dtugosci po-
suwajacej si¢ linii i prostopadiej do pierwotnego potozenia prostej,
zawartej migdzy tern a koneowem potozeniem, jako wyrazajacej wiel-
wietko$¢ jej oddalenia si¢; czyli do iloczynu posuwajacej si¢ linji przez
wysoko$§¢; —jak we wszystkich rownolegtobokach. Jedliby za$ pro-
sta posuwata si¢ po dwoch zbiegajacych si¢: zmniejszajac Sie tak,
aby jej kofice byty na tych liniach, to wielkos$¢ jej bedzie proporcyo-
nalna do prostopadtej wyrazajacej oddalenie, i $redniej wielko$ci po-
suwajacej si¢ linji. Lecz linia ta, zmniejsza si¢ w tym samym co wy-
soko$¢ stosunku, przeto $rednia jej wielkosé jest w $rodku przebie-
rzonej drogi. Wielko$ci wigc podobnych powierzchni sg w stosunku
iloczynéw z wysokosci, prZez linia w §rodkowym jej potozeniu;—jak

w trojkatach, trapezach. *) Powierzchnia kota tworzy si¢ posmvaniem

*) W tréjkacie linia przechodzaca przez Srodek wysokoS$ci,;réownolegle
do podstawy réowna si¢ polowie podstawy; gdyz stosunek tej linji
do podstawy, réowna si¢ stosunkowi polowy wysokosci, do calej wy-
soko$ci; w tropezie za$ o tyle podstawa wieksza od rownoleglej prze-
chodzacej przez $Srodek wysokos$ci o ile ta réwnolegla wieksza od
drugiej podstawy, przeto rowna polowie summy podstaw.
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zmniejszajacego si¢ okrggu pe dwoch jego promieniach; przeto wiel-
kos¢ kol proporcyonalna iloczynom promienia, przez okrag kola w $rod-
kowem jego potozeniu, czyli przez okrag dwa razy mniejszego pro-
mienia. *)

Powierzchnia posuwajac sig tworzy bryle; wielko§¢ wige i stosu-
nek bryt zalezy od wielko$ci posuwajacej sig powierzchni, i od odle-
glosci na ktorg sig posungta. Dla tego to bryty sg wielko$ciami trzy-
wymiarowemu Wymiarami ich sg: dtugos¢ i szeroko$¢ posuwajace;]
si¢ powierzchni, zwanej w szczegdlnym przypadku podstawa, tudziez
grubos¢ (wysokos$¢, gtebokosc) bedacg jej oddaleniem sig od pierwo-
tnego swego polozenia. — Jesli ograniczona plaszczyzna, bez zmia-
ny wielko$ci, posuwa sig rownolegle do pierwotnego potozenia, tak,
ze dwa jej punkta leza na prostych rdwnolegtych, to oddalenie si¢ tej
plaszczyzny wyraza linia prosta, do niej prostopadta, zawarta migdzy
koficowemi potozeniami, zwana wysoko$cig. Dla tego brytowatos$ci
tym sposobem zrodzonych bryt, sa proporeyonalne iloczynom z pod-
stawy przez wysokos$¢, czyli iloczynom dtugosci, szerokoSci (podsta-
wy) 1 wysoko$ci. Jesli za§ posuwajaca sig ptaszczyzna zmienia swa
wielko$¢, jak trojkat majacy swe wierzchotki na trzech zbiegajacych
si¢, to oba wymiary trojkata, podstawy, zmniejszaja si¢ w stosunku
wysokosci, a tern samem podstawa zmniejsza si¢ w stosunku kwadra-
tow z wysoko$ci. Brylowato$ci wigc, drogi przebiezone, podobnych
bryt majg si¢ do siebie, jak iloczyny z wysokosci przez $rednig wiel-
ko$¢ podstaw. Gdy wigc wysokosci sa rowne a podstawy roOwnowa-
zne, to i brylowatosci sg takze rownowazne, jak w ostrostupach,
ostrokregach. )

*) Zwyczajne wyslowienie okregowi przez polowe promienia, czyli pro-
mieniowi przez polowe okregu kola. Lecz okregi sa w stosunku pro-
mieni, przeto okrag kola dwa razy mniejszego promienia, jest polo-
wa okregu tego promienia.

**) To co méwiono o wymiarach, jest jakby zboczeniem. Wyniklo ono
z toj przyczyny, ze nie moglem odwolaé¢ si¢ w tym wzgledzie na za-
dnego z autoréw. Tworzenie si¢ przestrzennych wielkoS$ci, tak tra-
fiie i powszechnie uzywane do oznaczenia ich ksztaltu, nie uzywa sie¢
do oznaczenia ich wielkoSci. Z tego jedynie powodu w ciagu kursu,

daje si¢ przyblizone pojecie o wymiarach, bo tylko dla niektérych
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Oto sa wymiary, od nicli zalezy wielko§¢ czyli miara ilo$ci prze-
strzennych;—jakie iile wymiar6w ma nachylenie si¢ dwoch prostych,
lub ilos¢, o ktorg dwie proste, co do polozenia swego, sq oddalone
od siebie. ¢) Je$li nie ma zadnego, to nie jest wielko$cig jcometry-
czng, gdyz punkt dlatego tylko jest. wielkoscia, ze jest granicg zmniej-
szania si¢ wielkosci; je$li ma jeden, dwa lub trzy wymiary, jest li-
nig, ptaszczyzng lub bryta; — jak pojmowa¢ dodawanie, odejmowa-
nie, mnozenie i dzielenie nachylen; jak pojmowaé nachylenie 180»,
3007, 400°, 500° it. p. Defmicya wiec kata podana przez Euklidesa,
albo jest mylna, albo niedoktadnie rzecz maluje, w obu razach wyma-
gata zmiany.

Jesli linia prosta obracaé si¢ bedzie okolo jednego punktu, tak, ze
drugi jej punkt ciagle l.eze¢ bedzie na okrggu kota, ktéorego punkt
obrotu jest §rodkiem, to droga przez ta lini¢ przebiezona jest pla-
szczyznga, zawartg miedzy pierwotnem i koncowem potozeniu tej tinj'.
Wielko§¢ przebiezouej ptaszczyzny, zalezy od dlugosci obracajacej si¢
linii, i od wielko$ci tuku przez jej punkt przebiezonego. Stosunek wigc
tych ptaszczyzn rowna si¢ stosunkowi iloczynow linji przez luki; lecz
ze we wszystkich podobnego rodzaju ptaszczyznach, linie proste cig-
gnace si¢ bez konca sa sobie réwne, przeto chociaz wielko§é zalezy
od linji i od tuku, stosunek jednak zalezy jedynie od tuku. Aze od-
chylenie si¢ obracajacej si¢ prostéj od pierwotnego swego potozenia,

zalezy od drogi przebiezouej, tak ze pojgcie o prostopadto$ci, pochy-

gatunkow bryl plaskoSeiennych. Wola dowodzi¢ twierdzenia o po-
wierzchni kola, rownowazno$ci graniastoslupow i ostrostupow, bry-
lowato$ci walcow ostrokregow i l. p. nie elementarnie, na tej wila-
snoSci: ze iloSci skonczone, rézniace si¢ iloScia nieskonczenie mala,
sg sobie rowne,— anizeli z tworzenia sit;, wyprowadzi¢ ich wielko§é.—
Zmniejszylaby si¢ tym sposobem liczba twierdzen nieuzytecznych, bo
stosunek ilo$ci przestrzennych wynikalby wprost, nie za$§ z szeregu
twierdzen.— Wreszcie czy nie lepiej, w popularnym przynajmniej wy-
kladzie, zamiast dzielenia na kwadraty szeSciany, dowodu niemate-
matycznego, krzywiacego nawet pojecie o wielko$ci, dowodzié¢ ztwo-
rzenia sie figur, przynajmniej dla prostokatow i graniastoslupéw pro-
stych prostokatnych.
*) A. M. Legendre w 5 wyd.— Tlumaczenia 1844 r. Nu9, str. 2.
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tosci, a w ogolnosci nachyleniu si¢ prostych jest wyptywem zpojecia
0 tej drodze i nawzajem— a nawet wielko$¢ tego nachylenia sig, je-
slihy je mozna uwaza¢ oddzielnie, zalezy od wielkosci tuku, tak jak
stosunek samych plaszczyzn. Z tego to powodu Euklides, nachylenie
sig prostych wzial za sama ptaszczyzng.

Nazwawszy wiec katem czg¢$¢ nieograniczong plaszczyzny, zawar-
tag migdzy dwoma prostemi przecinajgcemi si¢, stosunek katow rownie
jak wielkos¢ nachylenia si¢ prostych, wyrazi si¢ tukiem odpowiednim;
nachylenie si¢ za$ linji nie jest wielko$cia oddzielng od kata, lecz tyl-
ko uwazaniem jego ramion bez wzgledu na ptaszczyng jak to czyni-
my iw plaszczyznach ograniczonych, uwazajac ich a3bwody, bez wzgle-
du na ptaszczyne przez nieograniczong. Nachylenie si¢ wigc linij tak
prostych na plaszczyznie, jako tez i krzywych na powierzchniach,jest
tylko jeduostronnem uwazaniem, kata pod wzglgdem jego ksztattu;
wielko$¢ zasjego zawsze wyraza jaka katjest czg$cig powierzchni na
ktorej lezy. Uwazanie kata pod wzgledem ksztattu i wielko$ci, cho-
ciaz wyrazne w katach ptaskich i powierzchnych, widocznem si¢ sta-
je w katach dwus$ciennych, a mianowicie brytowych, jako w maja-
cych wigcej ztozen. W tych ostatnich pod wzglgdem ksztattu uwaza-
my, jakie katy ptaskie moga je ogranicza¢, jaka by¢ moze summa
katow dwusciennych, warunki jednoksztattnosci, symetrycznos¢ it. p.;
co do wielko$ci warunki réwnowaznosci, czyli réw nosci zajgtych przez
nie przestrzeni, stosunek wielko$ci wyrazony odpowiedniag im cze¢scig
powierzchni kuli it. p., ich za$ wielko$¢, tak jak we wszystkich in-
nych ilosciach przestrzennych wynika z wlasno$ci ksztattu, zalezace-
go, jak nadmienili$my od ksztattu katow ptaskich, czyli nachylenia sig
ich ramion, i ksztaltu katow' dwusciennych, zawartych migdzy pta-
szczyznami katow ptaskich czyli nachylenia si¢ tych plaszczyzn. Zto-
zenia tych dw och rodzajow, jako jednej calosci, sa z sobag w $cistym
zwigzku, tak: Ze w najprostszym kacie brytowatym, trojsciennym, kto-
rego inne sg tylko zbiorem, rownoksztattno$¢ inierozdzielna znig rowno-
wielkos¢ katow ptaskich, pocigga za sobg rownoksztattnos¢ i rowmo-
wielkos¢ katow dwusciennych, a kazda z nich rdwnoksztattno$¢ iro-
wnowuelko$¢ katow brytow ych, tak ze ostatecznie, katy brytow ejakie-
kolwiek zawieraja jednakowa przestrzen, czyli s3 rownowazne, jesli
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iloczyny zprzewyzki ich katow dwus$ciennych, nad dwa katy proste
dwuscieiine, przez liczbg tych katow bez dwoch, sa sobie rowne.

Kat wigc jest ilo$cig przestrzennag, dwu lub frzy-wymiarowa, i tak
jak wszystkie ilosci tego rodzaju moze by¢é uwazany pod wzgledem
ksztattu i wielko$ci, a nie jest ani samym ksztaltem, ani sama wiel-
koscia, a tylko ksztaltem i wielkoscig w jedni. Kat wigc ptaski nie
jest ani nachyleniem si¢ dwoéch linij, ani ptaszczyzna, lecz plaszczy-
zng zawartg migdzy przecinajacemi si¢. 13ledy w definicji kata,-jak
wszystkie tego rodzaju pochodza ztad: Ze go definiowano jednostron-
nie, ze wzgledu ksztattu. Ksztalt zas $cisle si¢ vliaze z wielkoscia,
i z samym katem.tak, ze wielko$¢ nachylenia si¢ zalezy od tuku, a
stosunek wielko$ci katow rowna si¢ stosunkowi tukdéw odpowiednich,
sam za$ kat jest plaszczyzng utworzong przez ramie posuwajace si¢
jednym punktem po tuku odpowiednim.— Pozostaje jeszcze nadmieni¢,
ze stopnie kata réznia si¢ od stopnia tuku; pierwsze bowiem sg katem,
ktorego wielkos¢ jest 360 cze¢scia wielko$ci ptaszczyzny; drugi za$
jest tukiem, bedacym 360 cze¢$cia okrggu kota. Mierzac ta przyjeta
miara, dowiadujemy si¢, jaka czg¢$cia plaszczyzny jest kat, tuk za§ —
okregu kota, bo ptaszczyzna i okrag kota sg niezmienne. — Zamiast mie-
rzy¢ kat, mierzymy tuk, z tego powodu: ze stosunek dwoch katoéw ta-
ka sama wyraza si¢ liczbg, jak i stosunek odpowiednich im tukoéw, a
mierzenie ma na celu, wyrazi¢ wielkos$¢ liczba, i tym sposobem wiel-
kosci przestrzenne zrobi¢ przedmiotem rachunku.

Jesli przedstawimy okrag podzielony na stopnie, minuty it. d. i ze
srodka jego przewiedziemy promienie do tych podziatow, to katy za-
warte migdzy promieniami po sobie idacemi, poprowadzonemu do po-
dziatow stopni, sg sobie rowne; aze one sktadaja cata ptaszczyzneg,
przeto kazden z nich jest 360 czgS$cia ptaszczyzny. Dla podobnej

r i i v _i i

przyczyny minuty sa 60 cz¢$ciag stopnia katowego czyli m * — 21000
ptaszczyzny i t.d. Jak wigc w miarach biezagcych uzywamy jednosci

podzielonej na czg¢s$ci, tak: ze 5 tokci, 3 ¢wierci, 2 cale i 8 linij, zna-

1 3 ,2 . 8 3 2 8 3
czy 5 Lok.-KrLok.r 6 Cwierei+tu cala= 5 6 X 4 6X4xi2—
£ 8
h'24h'2§$j aby podlug upodobania bra¢ przyblizone wyrazenia wielko-
40 9 5

$ci, tak podobnie kat 40 ’5°36” znaczy ijol, cz¢$ci ptaszczyzny nucze-
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sci stopnia katowegoc¢d czeg$ci minuty, czyli GO czesc 21G00 cze-
0 . 5, 3G
sci ptaszczyzny; czyli soo- F2ihoo"*-1290000 ptaszczyzny.

16. Okazanie warunkoéw przecinania si¢ i nieprzecinaniasi¢ dwdch
prostych na ptaszczyznie, oddawna zajmuje jeometrow. Euklides, za-
chowujac $cistos¢ w dowodzeniu, wolal przyjaé za pewnik ze: ,jesli
prosta przecinajac dwie drugie,czyni katy jednostronne wewngtrzne
mniejsze od dwoch katow prostych, te proste ostatecznie przedtuzo-
ne, przetng si¢ z tej strony poprzecznej, z ktorej summa katow jest
mniejsza od dwoch katow prostych”#— anizeli dowie$¢ jej bez Scisto-
$§ci matematycznej.

Niedoktadno$¢ ta nauki w samym jej wstepie, tak wyraznie przez
wielkiego Jeometr¢ wyrazona, pobudza kazdego prawie z autordéw,
do pracowania nad $cistym dowiedzeniem tej prawdy. Z mnostwa do-
wodow' podanych w tym wzgledzie, jedne opieraja si¢ na wlasnosci
prostopadtych i trojkatow;—drugie przyjmuja za zasade¢: ze kazdy
kat jest wdekszy od ograniczonej ptaszczyzny i od ptaszczyzny za-
wartej migdzy rownolegtemu — Pierwsze dowodzenia, nie moéwiac o
ich $cistosci co do warunkéw przecinania si¢, maja t¢ niedogodnos$¢,
ze wprzod wyprowadzaja wlasno$ci przecietych, a potem warunki
przecinania si¢ oparte na tych wtasno$ciach;— drugie uzywaja prawd
nie elementarnie dowiedzionych. *)

Plaszczyzna zaw arta migdzy réwnolegtemi, tworzy si¢ posuwaniem
prostej po tych réownolegtych, rownolegle do pierwotnego swego po-
tozenia. Ptaszczyzna ta wzrasta w stosunku oddalenia si¢ linji,—
wysokosci—, gdyz posuwajaca si¢ nie zmienia swej wdelkosei; wy-
soko$§¢ za$ jest nieskonczona, przeto i ta ptaszczyzna jest ilo$cia nie-
skonczona. .

Ptaszczyzng¢ kata mozna uwazaé¢ jako utworzong przez posuw anie
si¢ prostej*od wierzchotka powigkszajacej sig, tak, ze jej konce leza
ciggle na ramionach tego kata. Wielko$¢ wigc tej ptaszczyzny zale-
zy od wielko$ci oddalenia si¢, wysokosci, i do $redniej wielko$ci po-
suwajacej si¢ linji, wzrastajacej w stosunku wysokos$ci. Kat wigc

*) Sa lo modyfikacye dowodzenia podanego przez Bertranda z Genewy,
ktore chociaz podlug Jules Blanche (Cahiers de Geometrie ¢lemen-
tuire) jest zadowalniajaeém, dziwié si¢ jednak wypada jakim sposo-
bem Bertrand mégl zaprzeczy¢ plaszczyznie podzielnos$ci, bedacéj
glowna wlasnos$cia iloSci przestrzennych. Jesli kat tylko ograniczo-
na liczbe razy moze zawieraé si¢ w plasczyznie, to i plaszczyzna mo-
ze by¢ podzielona tylko na ograniczong liczb¢ czeSci réwnych, przez

linie wychodzace z jednego punktu. — Z tego to powodu niektorzy
autorowie wola przyjaé¢ postulalum Euklidesa, anizeli Bertranda do-
wodzenie.

Noii III. zxs/.vi 26 3
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wzrasta w stosunku kwadratu z wysokos$ci, bedgcej iloscig nieskon-
czong; przeto, wzgledem plaszczyzny zawartej migdzy rownolegtemi,
jest ilosciag nieskonczong drugiego rzedu.

Wyzsza Matematyka dowodzi: ze ilosci skonczone i nieskonczone
nizszego rze¢du, sg mniejsze od nieskonczonych wyzszego rzedu, a
nawet ze iloSci nieskonczone jednakowego porzadku, rozniace si¢ ilo-
$cig skoficzong lub nieskoficzong nizszego porzadku, sg sobie rowne
i ztad wlasnie wynika zasada dla drugiego rodzaju dowodzen.

Dowodzenia tych prawd elementarne rzucaja t¢ watpliwosc: ilosé
przestrzenna ograniczona moze si¢ powigksza¢ lub zmniejszac, prze-
to moze si¢ sta¢ inieskonczenie wielka. Jesli wigc przestrzen ograni-
czona stanie si¢ nieskonczenie Wielka,, a kat: iloscia niedajaca si¢ pra-
wie ocenié—rzeczywistos¢ pierwszej prawdy przestaje by¢ widoczng;
To samo $cigga si¢ i do drugie;j.

Z tego to powodu Bellawen, przyjmujac za prawde¢ bez dowodze-
nia, ,,ze dwie proste z ktorych jedna prostopadta, a druga pochyta do
trzeciej, przecinaja si¢”; dodaje: ,trudno$¢ $cistego dowiedzenia tej
prawdy, czyni niedoktadng teorye linij rownolegtych.” %)

Libelt w genialnym swym kursie Matematyki, pisanym na premium,
przyjetym przez pruska krolewska Rade szkolng za elementarne, po-
daje dowodzenie o réwnolegtych, nieojiierajace si¢ na pozoér na za-
dnem z dwoch wymienionych twierdzen. — W twierdzeniu tern: jeZeli
dwie iinie przeciete trzeciq, dajq jakikolwiek warunek nieréowno-
sci, zawsze sq pochi/te,—powiada: ,ramiona kata im si¢ dalej prze-
dtuzajg, tern si¢ dalej rozchodza od siebie, aze rownolegta do ramie-
nia zew ng¢trznego, zawsze w row nem zostaje od niego oddaleniu, wigc
rami¢ kata, oddalaigcsie od drugiego ramienia, musi si¢ zbliza¢ do li-
nji do niego rownolegtej i dostatecznie przedtuzone, zetknaé sig, co
dowodzi pochytosci.” **) Lecz jes$li oddalenie si¢ rownolegtych jest
nieskonczenie wielkie, a kat praw ie niedajacy si¢ oceni¢, to chociaz
jego ramie ciggle si¢ zbliza do rownoleglej, jednak moze go spotkac
lub niespotka¢;—i w tern nie ma oczywistosci.

Podane przezemnie dowodzenie N° 10 i 11, odpowiada dzisiejsze-
mu wymaganiu nauki, gdyz nie opiera si¢ na zadnych twierdzeniach
przybranych, lub nie dowiedzionych elementarnie, lecz na prawdach
oczywistych, stuzacych rownie dla ilosci ograniczonych, jako tez i
nieskonczony cb. Nie wymaga zadnych pomocniczych wykreslen, prze-
tojest przystgpne a cata teorya dwoch prostych na plaszczyznie, jest
tylko bezposrednim ich wynikiem.

*) Kurs. Mat., sir. 247.
**) Tom I, sir. 185.



BAZGRANINA EX-AUTORKI

znaleziona za piecem,
(Ciag dalszy). *)

Przebiegajac w mysli szczeble spoteczenstwa, dostrzegtam, zewszg-
*lzie cierpig—ale im nizej, tein gorzej. Diugo, dlugo myslatam nad
przyczyng zlego, i zdawato mi si¢ zem ja odkryta, nie mogac wszak-
ze wstrzasnaé 1 przewroci¢ zwyktego trybu rzeczy, zyczytam sobie
zeby przynajmniej tym, ktérzy tak blisko mnie, a ktérym bardzo mato
do szcze$cia potrzeba, udzieli¢ jakiej pomocy. Ilez zamiarow przebie-
glo przez ma glowe! ile godzin przemarzytam, aby wynalez¢ $rodki
tagodzace wloscian bied¢! Rog widzial checi— czynow nikt nie ujrzal,
wszystko rozbito si¢ o ten wyraz: nicmoznal Niemi si¢ niendawato,
ani szpital dla wtoscian, ani rozdawanie positku w najci¢zszym cza-
sie dla zgtodnialych, ani sktadka na zapomoge¢ zubozatych rodzin; by-
tam uboga, dziwactw moich nikt nie stuchal, a wszyscy powtarzali:
iz tatwo by¢ hojnym z cudzego. Widziatam, ze maja stusznos$¢, a przy-
ktadem zachgci¢ ich nie mogtam. Brak nie dozwalal mi przekonac tych
co maja $rodki w reku, iz mozna si¢ obej§¢ bez drogich sukien, mo-
zna wyprzedac klejnoty, nic jezdzi¢ powozem, nie pija¢ wina i zrzec
si¢ wonnej rozkoszy wschodu—czyli po prostu mowiac, nie pali¢ ty$
tuniu drogiego czy taniego; a za cen¢ tych potrzeb niepotrzebnych, do-
starczy¢ cldeha zglodniatym, lub zzigbtym odzienia. Widziatam, ze
mozniejszych zaslepia najstraszniejsza katarakta, wtasna korzysé czyli
zysk, co jeszcze nie jedno. A na t¢ chorob¢ nie ma Lekarstwa, chyba
nedza; wielcz to osob zarazi si¢ tein kalectwem, zanim mata liczba
zaslepionych wzrok odzyskal!l.'

*) Zob. Nr 23 Przegl. Nauk.
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Czujac iz naprézuo miotam si¢ w wysileniach ducha, nhy czemsi$
by¢ dla drugich, gdy nie moge by¢ niczem— doznawalam czasami
takiej rozpaczy, jaka czu¢ musi dzieci¢ stojac nad zemdlong matka,
ktora dzwignacéby chciato a nie moze. Wymeczywszy si¢ w drugich
cierpieniu, gdym ujrzata iz daremne moje dobre checi, porzucitam je
zwracajac sie do zycia w kole rodzinnem. Na szczg¢$cie Zosia wyje-
chata do rodzicow, ja objetam rzad domu, zblizytam si¢ do dziadka.
Zapadal na zdrowiu, ochoczo niostam mu ustugi moje - przywigzal
si¢ do mnie jakby do wtasnego dziecka— pierwszy raz bytam szcze-
sliwa, bo mi¢ kochano. Bliskie wesele Zofii sprowadzato w dom nasz
mnostwo osob, juz to dalekich krewnych narzeczonej, lid) przyjaciot
pana mtodego. W tymze czasie poznatam Juliana, i Gustawa, ktore-
mu pozniej oddatam r¢ke. Julian ze stryjem bawil przez cate waka-
cje, skonczyt wtasnie szkoly, miat dopiero rok 17ty, lecz juz*tak byt
powazny jak dzisiaj. Ja o trzy lata starsza od niego, dziecinniejsza
wydawatam si¢ daleko.— Bo tez rozkr¢gpowana z wigzow przymusu,
uwazana w domu za swoja, pieszczona prawie od dziadka, zrzucitam
cigzar tesknoty piers ma ttoczacy— puscitam wodze wrodzonej zy-
wosci—a ci co mi¢ nigdy taka nie widzieli, ja nawet sama, ze zdumie-
niem odkrywatam w sobie dowcip, i wdzigk w wystowieniu. Dzia-
dek rzadko wychodzit ze swego pokoju, zbierano si¢ do niego na ma-
ryasza; Karol nie wiem czy przez szczegdlne do tej gry upodobanie,
czy dla innych powoddw— cate poobiedzie zazwyczaj z dziadkiem prze-
pedzatl, a zem ija go nieodstepowata, ze Julian zwykle towarzyszyt
stryjowi, mieliSmy dosy¢ czasu pozna¢ si¢, rozmawiaé o naszem Sie-
roctwie, a nakoniec wpada¢ w czgste entomologiczne rozprawy, Ju-
lian bowiem, zapalony zwolennik stawnego professora A. W., biegltym
byl w entomologii, a mnie chciwie go stuchajacej, rad swych udzie-
lat wiadomosci. Baz kiedy przygladajac si¢ slicznym szmaragdowym
z gazow emi skrzydetkami muszkom, zwanym pamnmami, wzniostam
zachwycone oczy do gory, spojrzeniem dzigkujac niebu za uczucie ra-
dosci, co mem sercem poruszato—dostrzegtam wzrok Juliana na mnie
zwrécony z takim ogniem, z takim wyrazem, ze zaploniwszy sig, za-
drzatam. Nie rozbierajac, coby to by¢ mogto? uczutam przecie, iz nie
jestem obcg Julianowi, odgadtam, poje¢tam raczej, ze tajemnicze zwig-



zki ducha taczg mig z tym szlachetnym bratniego serca mtodzieficem;
jednakze nie umiatam nada¢ temu nazwiska— nie znajgc tajnikow du-
cha, przypusci¢ nie $Smiatam ahy to mogta by¢ mitos¢. Julian wy-
dawal mi sig na to uczucie za mlody; szcze¢$liwa, nie wiedziatam ze
wszystkie wielkie, wznioste wrazenia, bywaja najczeSciej samej tyl-
ko mlodosci udziatem!.

Pociag nasz wzajemny bylby si¢ moze rozwinagl wyrazniej, i sta-
nowczo wplynat na przyszto$¢ moj¢, gdyby Gustaw nie stangl nam
ba drodze. Ile razy w licznem zgromadzeniu wesotych i rozmownych
0s0b, przygladatam si¢ temu blademu, wysokiemu me¢zczyznie, o przy-
gastych niebieskich oczach, zimnem spojrzeniu i uSmiechu wymuszo-
nym; zawsze jakie§ niecopisane zalu uczucie ciagng¢to mi¢ do niego.
Od niejakiego czasu, zaczal uczgszcza¢ do pokoju dziadka, tam nie
zawsze grano w maryasza, niekiedy czytywatam naprzemiany z Karo-
lem i Julianem; a chcac rozweseli¢ stabego, przydawalam mndstwo
pustych uwag, obracajac w $miech powazne rzeczy, a przy wesotych
z zapatlem wytaczajac powazng rozprawg. Karol pobudzal mig, dra-
znit niejako — Julian zwykle mojego byt zdania— Gustaw za$ cieka-
wie stuchat 1 powtarzal, iz oddawna nic go tak dalece nie bawilo.—
Pochlebialo mi to wielce, zem umiata rozerwaé splinnika. bo go tak
zwano. W glebi duszy cieszytam si¢, iz z czola zngkanej i zapewne
moralnym holem zwalczonej osoby, spedzi¢ mi si¢ udaje troski a usta
do szczerszego pobudzi¢ u$miechu.

Dowiedzialam si¢ pdzniej, ze Gustaw staral si¢ o reke tadnej i bo-
gate] sasiadki, ze mu odmowiono.—Zgadujac iz wiele cierpi, czulszy,
wyrazniejszy okazywatam udzial w jego nieszczesciu.

Karol iJulian dom nasz opuscili. Gustaw’ mieszkaniec bliskiego mia-
sta, nie przestawal nas odwiedza¢, a zrazony odmow g posaznej pan-
ny, zbyt leniw'y aby nadskakiwaniem dobija¢ si¢ reki przysztej Zony,
nie ubogi; mniemat, ze z tak Swiezg dusza potrafi¢ uprzyjemni¢ na pare
lat przynajmniej, jego zawigdte zycie—1i odezwat si¢ o moj¢ reke.

Dziadek zradoscia pobtogostawil. Ja w7ciaglej wierze, iz na du-
sz¢ nieszczgsliwego zleje balsam pociechy, 17 go pogodze¢ ze Swiatem,
przywiaze do zycia, lito§¢ mg wzigtam za przywiazanie i najtkliwszg
okazywatam przychylno$¢. Czyzem mogta wiedzie¢ 1 wierzy¢, iz ten



czlowiek zamozny, zdrow, niezawisty, nie chcial, nie umiat hyc szcze-
sliwym? ze do ostatniej iskierki zapat przetlit sip w jego duszy, iz go
zycie nudzito, ze byl niem przesycony!—Moglazem nieswiadoma od-
gadna¢ jego obojetnos¢? Pojmujac mi¢ bez posagu, czyz tein samem
nie dowodzit ze mi¢ kocha? czyz podobna mi bylo domysli¢ sig, ze
on to czynit szukajac rozrywki przeciw nudom!

Okolica zniestychanem zdumieniem przyj¢ta t¢ wiadomos$c. Dzie-
dzic dwoch wiosek, mezczyzna mtody i przystojny, stawny jak mo-
wiono batamut, zenit si¢ z uboga, bez talentéw i nie nader pigkna!
Co to byto podziwu, zazdrosci! uwazali Gustawa za szalonego z mi-
to§ci— mnie za bardzo szcz¢sliwg osobe, wyraznemi taski Boga ob-
sypang—ija dowiedziawszy si¢ z ust sgsiadek, ze mi¢ moj przyszly
szalenie kocha— uwierzytam w me szczg¢$cie.— Czas wyjasnil pomyt-
ke. ...

Miesigce dla innych miodowe, mnie piotunowemi si¢ wydawaty—
poznatam mojego meza takim jakim byt rzeczywiscie; pierzcht urok,
z nim moje przywigzanie i szczeScie. Naprozno poruszatam kolejno
wszystkie strony jego ducha, brzmialy one jak lutnia rozbita—zadna
nie wydata wlasciwego dzwicku. Ten czlowiek przesycony, jak sam
mawiat—rozkoszami zycia, nie pojmowat swego stanowiska na ziemi,
Jezli nie mogt jasnie¢ naukg, ani wielkiemi pomysty, mogt wszakze
w matym zakresie by¢ pomocny drugim. Miat dwie wioski — jakiez
pole do dziatania! Lecz Gustaw puscit wlos¢ swoj¢ w dzierzaweg, sarn
mieszkal w mieScie— a gdy w pierwszych dniach naszego pozycia na-
mawiatam go aby si¢ przenidst na wie$, czarownemi barwy zdobigc
obraz ziemianina, Gustaw mi odpowiedziat: dziecko jeste§— nie znam
si¢ na gospodarstwie, nic wyszedtbym na swoje! ,Be¢dziemy oboje
pracowali, méj drogi”— zawotatam, rozwijajac przed nim przysztos¢
wioski naszej, poprawg gospodarstwa, lepszy byt wloscian i tysigce
ulepszen. ,To si¢ nie da uczyni¢—rzekt Gustaw obojetnie, i zakon-
czyl Wolterowskiem luissons le month comme il ta. A wi¢c niedtu-
go bytam szczgsliwg, wesotos¢ moja znikta, maz nudzit si¢ jak da-
wniej, ijak dawniej ucze¢szczal do towarzystwa wisciarzy grajgcych
punkt po rublu. Gdyby nie to, zapasy moje pieni¢zne czg¢$ciej mogly-
by przyjs¢ w pomoc nie jednemu, gdyz mialam zupetny rzad w domu,
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lecz Gustaw liyt przy tein irozrzutny. Znow tedy stangta mi na za-
'vadzie niemoznosé—straszny wyraz! Bog obdarzyt nas synem— to
scisnelo cokolwiek ogniwa taczace mi¢ z Gustawem. 1 on odzyt nie-
co. —Miat syna, dziedzica imienia, itak si¢ tern cieszyt jak gdyby rze-
czywiscie imi¢ jego ze czcig, lub wdzigczno$ciag wspominane by¢ mia-
to! Dziwne zyczenia; pragniemy niedol¢zni, przekaza¢ nastgpnym po-
koleniom ze$my zyli— sami niewiedzac czemu? Ob jaka $Smieszna
proznosc!

Moich macierzynskich uniesien opisa¢ niepodobna— miatam przed-
miot zycia i przywigzania, dzieci¢, ktére mi¢ samo jedno na szerokiej
ziemi kochaé¢ zapewne begdzie! Czegdzem ja nie marzyta piastujgc sy-
na na mycb reku. Jakiez wience nie ktadtam na jego glowg! co tam
DYE0 TAUTOW .oiiiiiiiiiicciece e ettt

[ nie trwozyt ci¢ los Kornelii? zapytatam.— Nie, Ludwiko. Nie li-
czytam na dtugie lata, przezy¢ me dzieci¢ zdawato mi si¢.niepodobna,
lecz nie powiem zem si¢ dlan Igkalam przeciwno$ci— wiedziatam ze
kazdy cztowiek umrze¢ raz musi, niechze si¢ tedy stara tak zy¢, aby
zostawit slad po sobie.

W rok pézniej drugie nam przybyto dziecig, przyszto na §wiat sta-
bowite, i lekarz nie wrézyt mu dtugiego zycia. Wylicza¢ nie chcg no-
cy bezsennych i dni przeptakanych przy jego kotysce: ktéraz kobieta
nie do§wiadczyta tego? Chocby nawet nie byta matka — jesli miata
rodzing, jezli wzrosta przy matych dzieciach, wie co ponoszg matki,
siostry 1 wszystkie kobiety poswigcone pielggnowaniu stabych.

Syn moéj drugi par¢ zaledw ie przezyl miesigcy; zgon jego rozdart
moja duszg, tubom na ten cios byta przygotowang. Zostat mi wszak-
ze starszy, ukochana mita dziecina— zaczynal szczebiota¢ i chodzic.
Gustawa nawet bawity jego dziecinne igraszki, i wtadze pojgcia roz-
wijac si¢ zaczynajace; dla mnie dzieci¢ to byto swiatem. Lecz zaledwie
par¢ miesigcy mingto po stracie jednego, gdy drugi syn zachorowat
mi niebezpiecznie. Choroba trwata kilka tygodni, nakoniec‘gdy coraz
si¢ pogorszata—zapytatam lekarza jaka miat nadziej¢? Lekarz byt
dawnym znajomym me¢za mego, bywoal w domu jako przyjaciel, pra-
wy, szczery, az za bardzo; westchnat przez wkglad na mnie i rzekt
mi spokojnie: sztuka cudéw nic czyni. A wigc?—zawotatam, nie §mie-
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jac dokonhczy¢c.—A wiec—powtdrzy! lekarz,—przygotuj sie pani na
nowg strate. Jam zdretwiata. 1 c6z mu jest, o Boze!l— wykrzykne-
tam po chwili,— tak troskliwie.pielegnowane! tak zdrowe dotad byto!
Zdrowe? nie ze wszystkiem, rzekt Lekarz—dzieci pani majg skrofuty
dziedziczne. Jak to?—zapytatam tkajgc, ja wszakze tak silnie je-
stem zbudowana i nigdy nie chorowatam jak zyje. Po ojcu,— przy-
dat méj eskulap.— Biedny Gustaw!—zeieba wyrzektam.— Zapewne
ze biedny— skonczyt doktor,— postradat skarb nieodzyskany, zdrowie.
— Alez —przerw atam zniecierpliwiona, chcgc niejako przekona¢ leka-
rza, iz sie myli, a sobie przez to zostawi¢ choéby cien nadziei— alez
Gustaw7 zyje tak wstrzemiezliwie, tak ochrania swoje zdrow ie. Roz-
Smiat sie lekarz:— moja pani, ludzie ze zdrowiem tak postepujg jak
dzieci z zabawkg—wtedy jg starannie chowaja gdy juz zepsuta. Nie
stuchatam dalszej mowy jego—w gtowie mojej dwie zalegly mysli:
jedna, ze dziecie postradam; druga, iz przyczyng tej $mierci jest Gu-
staw. Dwa uczucia przyttoczytly serce—rozpacz i nienawis¢, niena-
wis¢ dla meza! — Ostupiata, drzgca, statam nad kolebkg syna nie zwa-
zajgc prawie najego cierpienia. Wiadze mej duszy jtak byty nate-
zone, umyst tak skotatany temi dwiema strasznemi mys$lami, iz czu-
tam wyraznie jak rownowaga ducha z cialem bliskg jest zerwania,
przewidywatam, Zze moge zakonczy¢ obtgkaniem, wyjs¢ jednak z te-
go stanu nie mogtam.

Nie wiem czy to dtugo trwato, wiem tylko iz piastunka patrzgc
na konanie dziecigcia—i na mnie stojgca nieruehomie, z ostupiatem
wejrzeniem i bladg, ptakata zcicha i poprawiata poéciatke rzucajgce-
go sie dziecka. Wiem, ze nadszedt Gustaw—u ujrzawszy na co sie
zanosi, usiadt naprzeciw' mnie, spojrzat na kotyske i zaptakat.— Po
chwili chciat odejs¢é—ja widzgc to, poskoczytam, a chtodng reka sil-
nie go przytrzymujgc na krzesle, zawotatam: patrz! Usmiechnat sie
z politowaniem, pozostat na miejscu i zwiesit glowe— mnie, jego fzy,
przyjemnos¢ spraw ity, jako$s mi sie lekko zrobito na widok zalu Gu-
stawa—ocieszytam sie jego smutkiem. — Bolesny jek mego dziecigcia
przywrocit mi zmysty i wtadze cierpienia—rozlegt sie po catej mej isto-
cie—poskoczytam do kotyski, tzy potokiem z oczu trysnety, porwa-
tam na rece syna—a zapominajac siebie, Gustawa, przesztoscii przy-
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sztosci, potym go tulita, piescita, kotysata—az zakrzepl na mojem
reku.

Wtedy ucatowalam go serdecznie, przycisngtam do piersi, a zlozy-
wszy ostroznie na postanie, nie mowigc ani stowa nikomu, zapalitam
gromnic¢ i modli¢ si¢ zacz¢lam. Maz mdj uwiadomiony od piastunki,
przyszedt i1 chciat mi¢ wyprowadzi¢ do pokoju przylegtego—jam go
odepchnegla spojrzawszy mu w oczy z takiem urgganiem na jakie tylko
rozpacz zdoby¢ si¢ moze..........

Nieodstgpowatam zwlok dziecigcia, chcialam wrazi¢ obraz jego
W ma dusze¢, aby jako ostatnia szcze¢$cia pamiatka, pozostal w niej
Ha zawsze. Do me¢za nie moéwitam ani stowa, az gdy przyszli pogrzes¢
te ukochane zwtoki, gdy zamkni¢to wieko trumienki—ja, ktdra nie mia-
tam juz tez na t¢ ostatnig boles¢— wezwatam Gustawa.— Oto,—rze-
ktam, wezet jedyny, ktory nas taczytl, rozsypie si¢ niedtugo— Gusta
wie! tu przy zwlokach naszego syna zapowiadam ci, iz nie chce¢ by¢
twoja zona. ,,Co ci si¢ dzieje moja Lidyo, smutek ci¢ ohtakat! jam
ci nic nie winien!” A wiesz na co umarty moje dzieci?—, Na c6z.” Na
skrofuty dziedziczne, to dziedzictico po ojcu—Gustawie! o prawda!
prawda, ze Bog grzechy ojcéw naszych, czesto nader srogo karze!—
pickna spuscizn¢ dajemy nastepcom!—zawotatam szydersko, lecz je-
$li matka niewinna, po c6z ma cierpie¢ i ona ? Gustaw ruszyl ramio-
nami i wyszedl, znaczylto to jakby rzekl: stracitas zmysty.

Ja wybratam si¢ do ojca, u ktérego rzadko bywatam," przyjal mie
mile, a widzac zmiang¢ i blado$¢ w rysach, zapytal o przyczyng. Opo-
wiedzialam mu $mieré dzieci—ojciec moj ubolewal nademng — ale
kiedy rzucajac mu si¢ do ndg, powiedziatam iz nie chcg¢ zyé zmezem,
i prositam o pomoc w sprawie rozwodowej— wtedy ojciec rzekl mi
surowo: ,Niedziw'acz moja kochana, masz dobrego, maj¢tnego czto-
wieka, dzigkuj za to Bogu i pilnuj gospodarstwa—juz to od dziecin-
stwa bylas taka gwaltowna, a to na.nic si¢ nie zdadza owe exalta-
cyc, czemzeby$ prowadzita sprawg¢ rozwodowa? nie masz wilasnego
majatku, a ja ci dopomddz nie moge i nie chce...”

Ze $cisSnionem sercem opu$citam dom ojca, jedyne miejsce, gdziem
mogta znalez¢ przytutek, wzbronionem mi byto. Nie znatam krewnych,
dziadek juz nie zyt, dla Zofii i jej matki bylam zupeinie obca— glowa
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mi si¢ zawracata na my$l iz teraz jestem zupelnie samg na ziemi, ze
nie majac si¢ gdzie podziaé¢, musz¢ wroci¢ do meza. Jakoz wrocitam.
Wszakze rzadzac domem jak dawniej, odosobnitam si¢ zupelnie. Gu-
staw znosit to cierpliwie szanujac mg macierzynska boles¢— nakoniec
znudzit si¢ widzac iz dziwactwu temu konca niema; i w dzien moich
imienin przyszedt do mego pokoju z jakiemi§ Swiecidtami na wigza-
nie. Daru jego nie wzigtam do r¢ki, a podzigkowawszy mu uprzejmie,
powiedzialam ze innej od niego oczekuj¢ taski. Czegdz to Lidyo?—
zapytal.— Rozwodu,— odrzektam. Myslatem Ze§ juz zapomniala tej
$miesznej my$li, wiem ze strata dzieci bardzo ci¢ dotknegta, ale trze-
ba mie¢ rozum moja zono! Rog dat, Bog wzial, to Jego wyroki.—
O!—odpartam, wyroki boskie s3 madre i sprawiedliwe, kazdy twor
bozy $wiadczy o tern, kazdy ma to, co mu dobry Stworca dla szczg-
§cia wyznaczytl—sam tylko cztowiek psuje ten tad w przyrodzie tak
dla siebie, jak dla innych.— ,Zostawmy to medrszym od nas Lidyo,
przyjm ten podarek i nie dasaj si¢ na mnie.” Ja si¢ nie dgsam Gusta-
wie— widzisz, jestem spokojna, ale prosz¢ ci¢ okaz si¢ szlachetnym,
przystan na rozwdd. Wszak nigdys mig¢ nie kochat, ija nie moge ko-
cha¢ ciebie, $mier¢ mych dzieci nas rozdziela.... Okaz si¢ szlache-
tnym ! — powtdrzytam blagalnie, wro¢ mi jedyne dobro, ktore miec
moge na ziemi— swobode¢! Nie wiem czy$§ komu uczynit co dobrego,
lecz ztym dla nikogo nie byte$; czyz tylko ja jedna mam si¢ uskar-
za¢ na ciebie? Co0z ci, méwitam ptaczac— po tern zyciu zngkanem od
dziecinstwa, po mej ztamanej przeciwnosciami dusz}?... Zaémig two-
je zycie i sama szcz¢$liwg nie bgde.— Mowa ta wzruszyta Gustawa,
pomysli! chwilke. Masz stusznos¢é— odezwat si¢ tagodnie,—jam nie
wart ciebie. Pojecia nasze niezgodne, ty z ptomienng duszg wyry-
wasz si¢ w $wiat jaki§ wyzszy od rzeczywistego, mnie wszystko juz
znudzito. .. mysle tylko jak czas zabi¢, i czgsto nie wiem co lepsze,
sen, czy takie nudne zycie?— Nareszcie kiedy tego zadasz, postaram
si¢ o r,zwod, azeby$ miata z czego si¢ utrzymaé zapisuj¢ ci Zaleszcz-
ki. Niejedne popetnitem plochos¢ dla takich co nie warci mych byli
wzgledow, czemuzbym nie mial uczyni¢ co$ dobrego dla ciebie ?”
Przycisngtam do ustjego rek¢—nie przyjetam zapisu wioski, maty tyl-
ko folwarczek, tysigc ztotych zaledwie przynoszacy dochodu, na ko-



sieczne zgdanie Gustawa wybralam na swoje mieszkanie. A podajac
1 r¢ke, zaptakatam przy pozegnaniu. Szkoda,— rzekt mi tgskno,—
zem ci¢ nie spotkat wprzody na mej drodze—szkoda, spaczono moj
charakter wychowaniem, gdyby nie to, dzi§ oboje bjliby$my szczg-

Na wiosn¢ przeniostam si¢ do mego folwarku, zajela mi¢ gospodar-
ka, byt kilku wtoscian i maly ogrodek— zycie moje lubo nie wesote,
czynne byto i spokojne. Starag mej matki znajomg sprowadzitam do
siebie, znasz ja, to poczciwa Adamowa. Smutek moj przybrat tkliwa
posta¢ tesknej czutosci, ktora nie byta bez powabu. Rozrzewnialam
si¢ nad wszystkiem co cierpi, tzy moje ptynely za lada wzruszeniem,
lecz zdrowie na tern nie tracito, owszem rumieniec wracal na moje li-
ca. Tymczasem Gustaw staral si¢ o rozwod, dowiedziano si¢ o tein
w mieScie i okolicy, na ten raz mnie przypisano obigkanie zem takie-
go meza porzuci¢ mogla; przydawano wszakze iz to z zalu po dzie-
ciach i nikt si¢ nie $miat; owszem litowano si¢ nademng.

Pewnego dnia zajeta przesadzaniem kwiatow, wezwata pani Ada-
mowa do mieszkania, mowiagc iZ mamy goScia. Z nikim nie zylam,
zdziwity mi¢ przeto odwiedziny, przysztam i ujrzalam— Juliana. Trzy
lata spedzone w Poznanskiem rozwingty jego postaé; byta to taz sa-
ma powaga, lecz wigcej pewnosci i mgzkosci. Spytat si¢ czym go po-
znata? ja wspomnialam na 0w blogi ajedyny czas wesela i szczg-
§cia w mein zyciu i zaptakatam. Julian styszal o mojem obigkaniu,
przyszed! wigc ujrze¢ mi¢ i (jak mi pozniej wyznat) zdata czmvac na-
demng. Zadziwit si¢ bardzo gdy mi¢ ustyszal mowiaca do rzeczy;
teskne wprawdzie byly moje mysli, i sladu dawnej wesoto$ci nie zo-
stato, lecz Juliana nie znudzity. Uwazalam, iz z dziwnym wyrazem
czuto$ci wpatrywat si¢ w moje zngkane cierpieniem oblicze— nigdyin
go tak troskliwym dla siebie nie widziata, nikt jeszcze takim rodza-
jem nie otaczal mi¢ opieki, on byt dla mnie z macierzynska troskliwo-
§cig, a obchodzil si¢ ze mng jakby z chorem dziecigciem. Wtos¢ je-
go o mil¢ lezata, w Poznafiskiem wigksze ma dobra, lecz postanowit
w tych osie§dz stronach igospodarowaé, a jako dawny znajomy prosit
zeby mu wolno byto odwiedza¢ mi¢ niekiedy. Zezwolitam, nie baczac
na to co inni rzekna— Julian korzystal z pozwolenia, bywat czg¢sto,
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staral si¢ rozwesela¢ mi¢ czytaniem, pomagal mi radami—az w kon-
cu piers moja znowu silnie uczuciem bi¢ zaczeta, dowiedziatam sig,
ze Julian mig¢ kocha, sama po tylu zawodach, po mnéstwie cierpien,
pierwszy raz wzajemnie z catg ducha potega kochatam, cztowieka sil-
nego wola, a cnotg wielkiego— wysokich zdolno$ci umystowych—
stowem co$ tak w mych oczach doskonatego, iz nie wiem czy mitos¢
ze czci, czy cze$¢ dla niego z mitoSci powstata"? Ma i 0ll wprawdzie
wady, jest zazdrosny, podejrzliwy, skryty—ale jakze skory do po-
swigcen, jak gotow na wszystko co wznioste! ,Teraz nie ma tamy
szczg$ciu mojemu— zawotalam, juz mingt czas proby, mito$¢ opro-
mienila moje Zycie— pozostanie jasnem na wieki!”

Dobre to byty nadzieje, ale podobno zisci¢ si¢ nie maja. Stryj opu-
scit Poznanskie i przyjechal do Juliana, ktdéry na kilka tygodni oddalit
si¢ do miasta; Karol odnowil znajomos§¢ ze mna; nie mogtam tego za-
broni¢ stryjowi gdy siostrzeniec do domu mego ucz¢szczat. Widzac mig
wolng, Karol o$wiadczyt si¢ omoje reke— przydajac, iz bytby to przed
trzema uczynil laty, lecz widzial moja sktonno§¢ do Gustawa, zrzekt
si¢ wiec wlasnego szczescia. Uwaz Ludwiko drazliwo$¢ mego poto-
zenia. Stryj i siostrzeniec starali si¢ o mnie, obadwa réwnie szlache-
tni, rownie godni przywigzania; a jezeli Julian wiele mial zapatu—
Karol bardziej wytrawnym byl cztowiekiem i wszyscy uznawali jego
wyzszo$¢. Serce, podobiefistwo usposobien ciggneto mig¢ do Juliana.
Karola powazalam dla uczu¢ i czyndéw—odmowi¢ mu nie $miatam,
lecz prositam aby te¢ rzecz puscit wodwtoke, Julianowi nic nie rze-
ktam, znam jego zazdro$¢. Mogtazem rzuci¢ ko$¢ niezgody, migdzy
nich obu, moglazem wrecz odmowi¢ Karolowi, wiesz ze jest nie bo-
gaty— gdy przeciwnie Julian z ojca wielki posiada majatek, gotowby
pomysli¢ iz dla zysku wabig, jak to o mnie mowiag— Juliana. Dom
moéj na folwarczku zgorzal, musiatam przenie$¢ si¢ do miasta. Karol
trudni si¢ postawieniem nowego domu, bo ja, wiesz Ze si¢ na tern znac
nie mog¢. Gdym osiadta wtem mieScie, przedstawit mi Karol kilku
swoich znajomych; ludzi, ktorzy, jak widzisz, warci nazywac go przy-
jacielem; powoli wesztam w stosunki z kobietami— bywaja na moich
wieczorkach rade ze im dostarczam przedmiotu do rozmowy, nie mo-
ga mi wybaczy¢ rozwodu iplochosci, jaka okazuje¢ przyjmujac i wdzie-



°zqc sig do tylu me¢zczyzn. Ci panowie zas$, ktorzy za Karolem w ogien
Py wskoczyli, ktorzy dzielg jego uczucia i cenig przesztos¢, uwazaja
Il'i¢ za narzeczong Karola i ztad ich dla mnie wzgledy.

,1 ¢0z myslisz uczyni¢ Lidyo z twemi narzeczonemi?” Lidya smutnie
spuscita gtowe, a pomilczawszy rzekta: Nie oddam r¢ki Karolowi,
lecz i za Juliana.... tkanie dokonczy¢ jej nie dalo. Uspokoita sig¢ je-
dnak niedtugo i przydata: ,najwigkszego szczg$cia na ziemi zrzec sig
muszg! oli! lecz Bog mi doda odwagi, a potem, kiedy on mi¢ kocha,
nie moge powiedzie¢ zem nieszczgsliwa.”

Za powrotem Juliana miatam sposobnos$¢ przypatrzy¢ si¢ zbliska
prawdziwemu przywiazaniu. Poznalam dopiero co tojest potgga uczu-
cia! Trzeba bylo widzie¢ Lidya — gdy nieraz w dobrem usitowaniu
zrazona przewrotno$cig ludzi, siedziata jak martwa z niesmakiem w du-
szy, a zwatpieniem na czole; wtedy wygladata jak posag ztego dtu-
ta, nawet mysli trudno si¢ byto dopatrze¢ w tej postaci. Ale skoro sig
odezwal dzwonek zwiastujacy Juliana przybycie, $piaca ta dusza wy-
rywata si¢ zprzepascizwg/pienia, lica Lidyi zaprornienialy, oczy §wie-
city jak stonce, i zimna bez czucia istota stawala si¢ w oka mgnieniu
§liczng, czarujaca kobietg. Z ust jej ptynety peilne ducha wyrazy, do-
wcipne, wznioste rzuty mysli zachwycaly stuchajacych —ijakze Ju-
lian nie miat jej kochac'? on zawsze znal jg taka, z nim ona byta pie-
kng wszystkieini wtadzami duszy, a ci ktorzy ja wtedy widzieli, rgcze
iz podzielali uczucie Juliana. On za$§? tego nie umiem opisac, on catg
duszg rzucat pod jej stopy. Nie sadzcie wszakze aby to miat by¢ kor-
ny niewolnik czotgajacy si¢ u nog swej bogini. Bynajmniej! Lidya
miata dla Juliana czes¢ taka, tak go wysoko cenita, tak gotowa byla
kazde jego wykona¢ skinienie, ze tylko mito§¢ Juliana tej czci rowna¢
si¢ 1 odpowiedzie¢ mogla.

Nie wiem czy w ich towarzystwie wyksztatcitam si¢ rzeczyw iscie,
czy tez wziglam pidro do reki dla tego, iz tyle innych porywa si¢ do
piora, bagdz co badz nakreslitamwizerunki osob bywajacych u Lidyi.
Przeczytata je Lidya, znalazta podobne, a to na za pochwate stuzyto,
i oddajac mi zeszyt rzekta: sa to mule wizerunki, ktére z czasem na
zycia icielkich mezow wyrosng. A tobie Lidyo jakie w tern kole da¢
miejsce? Pani Holami— odrzekta Lidya.
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Niewczesna jaka$ sprawa przerwata moje blogie zycie pedzone
przy Lidyi, i w bratniem zacnych ludzi gronie. Musiatam si¢ oddalié
o mil kilkadziesiat. Rzadko moglty$Smy pisywaé do siebie—a w kilka
miesigcy zadnych od Lidyi nie odbieratam juz listow. Zasmucona
wrécilam w strony dawniejsze, pobiegtam do przyjaciolki, lecz jej nie
zastatam........

Byt to wtasnie dzien Sgo Jozefa 184..r., zaproszono mi¢ na imieni*
ny. Przy wieczerzy gospodyni domu zapytata wysokiego jakiego$§ me-
zczyzny jak mu szczescie w grze postuzyto? Niebardzo— odpowiedziat
zapytany, fortuna rzadko raczy u$miechnaé¢ si¢ do mnie. Lecz za to—
odpart jego sgsiad, usmiech tej bogini wart wigcej, jak wszystkie pig-
knych ust u$miechy, ona wdzigczac si¢ sypie ztoto—te za$, okupywacé
ztotem potrzeba. Pani domu spojrzata surowo na moéwigcego— tern
gniewniej, ze byta matka dwoch corek—lecz wcale go niezmigszata
spojrzeniem, byl to sobie poczciwiec, ktéry rzucal swe zdanie pier-
wszemu lepszemu nie baczac gdzie niem trafi.

Ujatl si¢ za kobietami pierwszy czciciel fortuny. Mylisz si¢ Alfon-
sie—wyrzekl,— sg kobiety ktorym do szczg¢$cia nie potrzeba dosta-
tkow', taka byta moja Zona.

Ach m6j Gustawie— bo tez to dziwaczka w najwyzszym stopniu,
ja nie pojmuj¢ ze$ z nig lat trzy mogt wyzyé, toz to wyrazna heroi-
na romansu. Wiecie panie co uczynita?—oto zawrdcit jej glow ¢ pe-
wien mtody, maj¢tny wprawdzie—lecz ona poty mu nie oddawata r¢-
ki, poki mlodzieniaszkowi nie przypadta ciekawo$¢ przypatrzenia si¢
zbliska zorzy poéinocnej. Podréz ta, tak si¢ podobata pani Lidyi, ze
wszelkich dotozywszy staran, otrzymata pozwolenie towarzyszenia
swemu ukochanemu i dozgonne zawarta z nim zwnazki.—Ach!— wy-
krzyknetam rados$nie,— teraz wigc Lidya jest szcze$liwa! Glosny
$miech rozlegt si¢ dokota — stuchaczy dziwit ten rodzaj szczeScia—
oni nie wierzyli w romantyzm, i mniemali, ze latwiej obej$¢ si¢ bez
ukochanych osd6b—jak bez wygdd irozrywek zycia. Kilka wszakze
kobiet bylo wzruszonych, kilku me¢zczyzn miato tzy w oczach; jeden
z nich odezwat si¢, iz przed ta kobieta ozotemby uderzyl—nie wiele
jest takich—przydat, sg jednak, na szcz¢$cie nasze. BoSmy tez, mo-

wigc szczerze, nie wszyscy zon takich warci—odezwal si¢ Gustaw,



jam nie umial ceni¢ niej zony, widziatem tylko gospodyni¢ domu, i
pierwszego mistrza mycli wygdéd—a to kobieta cnot wielkich, tylko
troche eeictftpt-yna. 0Oj te ksiazki— odezwal si¢ jeden, oge zawra- [/
cajd ludziom, bo do”¢zegd to kobiecie rzucai¢rsi¢ w podobne
jfk w fycé iraw *—astobotu nyipzle”z bylo. Bodajt»'nasze pra-
bajiki, przedly i kotysaty dziecj—a mezkie sprawy mezczyznom zo~
stawiaty”’ffaw da— réekta-gifSffojlyni. fWyfi,, ale tez winvc*te;,*£/po- m
trzebowali m¢zczyzni aby im dodawa¢ micha-"-dzi§ na wielu wezwa-
nych, jakze mato wybranych—

Eh, bo paniom zawsze w glowie emaneypacya, radehyscie $wia-
tem rzgdzily.— Nie,—odezwalam si¢ na to, my chcemy kochaé wtad-
cOwW $wiata, a nasza emaneypacya na tern zaktadamy, abysmy go-
dnemi si¢ ich staty. ldlatego Lidya oddata r¢ke Julianowi, gdyz obo-
je zupetnie siebie godni byli. Dla prawdy, dla dobra drugich gotowi
byli wyrzec si¢ wszystkiego, nawet swoich uczuc.

1 opuscitam tow arzystwo— zniech¢cona izasmucona; dowiedziatam
si¢g iz Karol umart, towarzystwo Lidyisi¢ rozproszyto, tesknota ogar-
ne¢ta ma dusze.

Pisomanija drgczy¢ mig coraz bardziej zaczeta, cisngta mig cheéja-
kas powiedzenia ludziom prawdy, a widzialam, Ze oni jg tyle razy i
pod takiemi postaciami styszeli—iz musiata im si¢ juz naprzykrzy¢.
Wezwatam lekarza, bo mi¢ ta stabo§¢ coraz gwaltowniej meczyta,
lekarz wybadal mi¢ $cisle i odezwat si¢: Choroba pani to czczos¢ du-
szy— wartoby jej positku, zajgcia dodac— niech si¢ pani wezmie do
pracy— wychowanie kilku sierot nnprzyktad. Do nauczycielstwa cu-
dzych dzieci, okazatam lekarzow i wstret tak wyrazny, ze az inne ob-
myslit lekarstwo. Uczyn pani wybor i oddaj r¢ke uczciwemu jakie-
mu cztowiekowi.— Nie znam drugiego Karola ani Juliana, a mozeby
mi¢ tacy nie chcieli. Hm: i koniecznie chcesz pani wda¢ si¢ w au-
torstwo? Chcg, a boj¢ si¢ abym nie pisata zle o dobrych rzeczach,
lub dobrze o niczem.

Na to nie ma lekarstwa, lub tez byloby, lecz to ostatecznosé. Ja-
kaz? Magnetyzm, jasno-widzeuie,— czy si¢ pani tego nie lgkasz? —
Ha, zobacze¢, moze mi¢ to uleczy— i—pozwolitam si¢ magnetyzowac.

Bronislaw n.
n.
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§A' Czwarta nowa planeta.— Pihnejsattzwréoenie u siro Roiim ff
. Olilz $c*~p.nrdé " Hyieskinu nieiur*nazdzisfe-
* go z kartami niehieslyemi”przez Akademia berlinska wydawanemi,
wiele si¢ przyczynilo w ostatnich latach do odkrycia nowych planet
teleskopowych. ') Dnia 13 sierpnia r. I). obserwator Himl w Londy-
nie, postrzegt gwiazd¢ ruchoma mig¢dzy Strzelcem u Kozioroicem,
blisko gwiazdy statej w katalogu Piazzego pod godzing XIX N° 396
potozona, ktorej miejsce na niebie oznaczyl, a ze zmiany jej potoze-
nia wn 6>1, ze jest nowa i dotad nieznang planeta. Wiadomos$¢ o tern
odkryciu przestat p. D’Arrest do Berlina, gdzie w Obserwatorium tam-
ze nowa gwiazd¢ na Poludniku i Reiraktorem uwazano. Dnia 21 sier-
pnia o godz. 10 wieczorem, podilug czasu $redniego berlinskiego, no-
wa planeta, miata polozenie: w wznoszeniu prostem 297° 47°4; —
w zboczeniu potudniowym 13° 42’ 4;— zmiana jej dzienna w wzno-
szeniu prostem* wynosi 11 minut tuku; zmiana w zboczeniu 2 minuty
ku potudniowi; bieg jej teraz widaé; w lunecie wydaje si¢ jak gwia-
Z(la 8 —(j wielko§ci;—z jej biegu wnosi¢ mozna iz nalezy do rz¢du
planet teleskopowych. Podlug zyczenia J. Ilerszla, odkrywca Hind
nazwal planet¢ nowa Iris. — Ostatnia planeta d. 1 lipca r. b. przez
Henckego odkryta, przez stawnego Astronoma Gausa nazwang zosta-
ta Hebe. — Mniemanie Olbersa o bytno§ci matych planet teleskopo-
wych, migdzy Marsem a Jowiszem krazacych, coraz wigcej si¢ po-
twierdza; znamy juz bowiem sze$§¢ takich planet, jako to: Iris, Hebe,
Westa, Astrea, Ceres, Pallas, a by¢ moze ze ich jeszcze wigcej sig
znajduje. J- B.

*) W przeciggu blisko dwoéch lat odkryto cztery planety: Patrz Prze-

glad Nauk. z roku 1846, Nr 7, str. 193; z r. 1846, Nr 40, str. 895;
z r. 1847, Nr 21, str. 657.

Sprostowanie-

W poczatku Bazgraniny ex-autorki, wcisnety sie bledy druku:
Str. 695, wiersz Iszy, zamiast: obraZe, czytaj: obnaZe.
696, — Sty, — bardzo — hardo.

696, — lity, — zlorzecze — zlorzeczenie.



