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1. Законы  расп 
гаем ы я Рардемс

I.

В ы раж ет е о ст а т к а  Л агран ж евой  ст роки. 
А.  П о п о в а .

Суммоваше и доказательство Лагранжевой стро­
ки, данной въ первый разъ въ Запиекахъ Берлинской 
Лкадсмш Наукъ за 1768 г., поныне. занимастъ матема- 
тиковъ. Формулы Парсеваля и Пуассона, представля- 
ютъ собственно сумму Лагранжевой строки, и не от- 
вФтствуютъ за значеше остатка, нринадлсятащаго стро­
ка. Тоя«е должно сказать о Формулахъ Боши (Мсш. йе 
ПпвШи!, 1оше V III;  1829), за исключешемъ одной изъ 
нихъ , представляющей остатокъ въ строке Тейлора. 
Но въ этой Формуле, подъ знакомъ определеннаго ин­
теграла находятся неизвеетныя количества , следова­
тельно интегрироваше остается неиеполненнымъ. Г. 
Академикъ Чебышевъ , разделяя мн-Ьше техъ матема- 
ти к о в ъ , которые полагаютъ , что обыкновенный спо- 
собъ пнтегриревашя но частямъ нсдостаточенъ для 
разви та  Лагранжевой строки, употребилъ,Формулу ис- 
куственнаго интегрирования по частямъ и пришелъ къ 
выраяшнпо остатка (Мё1ап§ев шаЮётаИсщев е! авЮо- 
нопнциев, риЬПёв раг ГАсайёпне йе 81. РёЮгзЬоигд; 
Ю те II).

Я  съ своей стороны осмелюсь утверждать, что

интегрирование по ч а с т я м ъ  приводить къ выраженно 
остатка Лагранжевой строки, столь же просто , какъ 
и строки Маклореневои; стоить только произвести вы­
числение по точному смыслу задачи. Пусть Р  (г) дан­
ная Ф ункщ я переменной величины г ,  которая сама 
есть Ф ункщ я незавиеимыхъ перем’Ьнныхъ .г и ( ,  удо­
влетворяющая уравнение

2 =  .г + ( 1)
где <? означаетъ какую нибудь данную Функщю. Урав-. 
ншпс (1) допускаетъ вообще мноюе корни г  , но мы 
избираешь тотъ изъ нихъ, который приводится къ 
2  =  х ,  для 1 =  0. Если въ уравнения тожсственномъ

I
/ ( х , о - / ( . г , о ) =  /  / '  ( * ; * . ■ и) Ли

развиваемъ посредствомъ интегрировашя по частямъ 
вторую часть, то получимъ Маклорсневу строку, по­
правленную выражешемъ остатка:

+ с // ( х  , I:)== / ( х , 0 ) + * / { ( * . 0 )  +  *12/ ,(л ;»0) +  

пользуясь означетемъ, на сей разъ очень удобнымъ I " ^ { х ,  0) =

С ,.{"+!)
(*  : ° )  +  Д « Л / ,  (•г  • * '

О

г  Лп. у  ( х , г)

■ и) Ли , . (2)

1 . 2 . 3  . ЛГ
{I- : 0)

Полагаешь въ первой части уравнешя (2) {х,1)=Р{г);
по предположению нашему о корняхъ уравнешя (1) 
будетъ / ( х ,0 )  =  Е ( х ) .

Проч1е яге члены уравнешя (2) определятся слФ- 
дующимъ образомъ, какъ иоказалъ еще Ланласъ.

Дифференцируя уравнеше (1),  по каждому нзъ 
перемфнныхъ х  ц г по исключении производной «'(г), 

Т . I.

получимъ
Аг Аз
01 =  А* (3)

что д ает ъ , для I == 0 ,  ^  =  1. ^  ?  (х ) •

Возьмемъ еще к а к у ю  нибудь Функцио в (г) п дкя
Ф е р е и ц и р у е м ъ  по I п р о и з в е д е н ! ! :  0  ( г )  .

Аг
-у-х  ; получимъ 
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(Их
Л {° а,г ч ^  Л- в ( г )  -  — .

' —  М <1х ' ' ' Лх <11.М ч~' ль
Съ другой стороны имеемъ

Лг ,

следовательно будстъ

* 1 » Я а )
М

или, что тоже

< 4 0 (2 ) 2 ,1  /* { « (? )* (* )  &}

=  {в\г)?(2)+в(г)фХ*)} ( 2 У  +  0(*Ж *) &

(4)
>5'»Если подагасмъ теперь последовательно въ уравненш (4) 

0(г) =  Г  (2 ) р(г) , Г  (г) ?(г)2 , Е'(г) ?(г)3 и пр 

замечая что

г/3Е (г) _  {^'(г) ^(г)3- а?*}
г/г3 г/х2

и по наведендю нетрудно заключить, что вообще

г/"Е(г) г/’,~ 1{Е'(2)^(2 )" .^}
г/Г г/х"

•о г/.Р. (г) </’ -Р(г)
Чтобы переити къ значеНпо функцш ■ м  , ~ ~ ^ г  Для
/  =  0 ,  можно въ предъидудцихъ Формулахъ непосред-
ствсннТ) полагать 2  =  х  =  1 ; потому что члены,
зависание отъ /, отделяются и уничтожаются вместе 
съ этимъ переменнымъ.

Такимъ образомъ будетъ  

/  (х  , 0) =  1<\х) ,

г/ " " 1 { Г (х ) . ?(х)"}

а р  {г) аг

то получимъ <12 ,
(РГ{г) _

г/г2

г/ ( Г ( 2) ? ( г)2. 

г/х

(х  , 0) —
г/х11 1

«г ( П у )  • ? ( г /Г !'• &

Е (г) =  Д х )  +  /  Е ’(х) ? (х) +  / с2 -------- ^

( г/х"
подразумевая въ последнемъ уравненш у = х + ( / — и)<р(у). 

Затемъ урявненде (2) напишется подъ видомъ:

г/ (Е '(х) у (х Я  г ^ [ * > ) ? Ш  +  д  ;
Т  • • • ”  с Уд." 1

где Пп означаетъ для сокращения интегралъ

I

1

^ { Р \У )  ■ ЛУГ+1- Ш) и" Ли
(1хп 1 . 2 . 3  . . я

Здесь по предположение нашему х  и /  суть независи­
мый переменный , следовательно последнее уравнеше 
можно еще написать такимъ образомъ:

Г г/х  . .  Гг/х Г я а г / х = /  Г  (у). ? ( у Г 1- %  • йТПТТГ» '
О

Но при данномъ значсддди / и х ,  величина у  изменя 
ется вместе съ и  , следовательно

и —
х  +  { <р(у) —  У 

9 {У)

9 (У) г/и =  —  г/у {1 +  ^ <р\у) } ,

прнтомъ будетъ при и  =  0 , у =  х  +  / <р (у) =  2
при и — I , у  2=2 х  .

По вставлен!!! этихъ значенщ въ предъидущее урав- 
ненде, замечая также что

г/у 1  _  ________ 9(у) ________
Й  ~  1 +  (гг —  /) <р\у) ~~ 9 [у) +  (х  —  у) <р\у)

получимъ
г

^ г / х . - ^ г / х ^ п , Л̂ x = ~ ^ |^ Е '( у ) . [ х + /  <д(у) — уГ</у.-(5)

Если въ уравненш (5) полагаемъ 7 1 = 1  и диффс- 
ренцируемъ по х ,  то будетъ

г

= / Г '(у )г /у +  2  • П з ) [ * + ^ ( * ) - * ] - ^ ( х ) . < ? ( х ) ,
X

что приводится къ

Пу =  Е (г) — Е (х) —  / Г '(*) р(х) ,

какъ и должно бы ть, чтобы привести къ тожеству 
уравнеше

В Д  =  В Д  +  I 2'т'(х) р(х) +  Д , .

Можно подобнымъ образомъ поверить уравнннде (5) 
для 71 с= 2 , 3 , .  • и что всего лучше , поверить вооб­
ще для п. И такъ беремъ уравнеше

2

[  ^  / г/х [ Ш х  =  / ^'(у). [х  +  ?(у)— 2/Э* </// ,
П  X

въ которомъ Е'(у) о з н а ч а е т ъ  производную какой ни­
будь Функцш 1 \у )  ; <р(у) также данная Функдця, при- 
томъ величина 2  должна удовлетворять уравненш  
2 =  X 4- <р (г). Если д и Ф Ф ер ен ц и р усм ъ  въ отношенди 
х  обе части предъидущаго уравнендя, то получимъ

1
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^ с1х . . у  1Ых =  ! / з з . .п - Л I [а' +  V Ы —2/Г ' " 1 йу — 1 21 -  *"(*) Р (*Г  ,
п— 1 л:

дифференцируя снова такимъ же образомъ, будстъ

/ Л х . , / т *  =  г о ?- д  / > ( » ) .  [*+?(!/)-!/]"-»< '!/  -  п * т п т .  -  п г г о
и—2 •»

2

С Г  1 Г ч 1 1^  (1х . ^  П й х — ^  Р \ у ) . 1 х + р ( у ) — у Т  А у — 1 2  -А. . п й х з 1.2 . 3 .. (п— 1) с1х
п — 3 х

1 . 2 . 3 . . (п—2) ^ ' ( х )  ? о г _3;

и наконецъ
,, С 1 (1п ‘.Г-Р'СхЖхУ*] 1 (1а (х)7(хУ’ *] 1 Ж У(х)р(х)21 р '(х )г{г).

Л = ^  Е ( у ) Л у -  ! 7 2 7 з 7 Г п  ----------------------------- •- -  0 7 7 7 = 1 --- --------------й х ^ 3 • • • - 2  й х --------------------*  { Х Ж Х ) '
V

2

И какъ здесь ^ Р  (у) с1у — Р(ъ) — В(х) , то получимъ

Г{2)  =  В Д  +  П х )  р(х)  +  I  <Ц Е ( * 2 ? "  +  • • +  гтгт зттй  (1 1[а х ^ —  +  Л  ;

, X  $    (1^ и  ___ Т1 -. >

г = ~ а ~ Т  ’ а = _ Ь - У  ’ - = Ч Г  , -В= ^ *

следовательно величина 11 предетавляетъ оетатокъ 
Лагранжевой строки и выражается определеннымъ ин- 
теграломъ:

Л  =  г 7 5 ^  (*  +  Л Й -■/>*• ‘‘У ■
X

Изъ приложенш Лагранжевой строки укажемъ на 
определешс величинъ наиболъшихъ и наимсныиихъ въ 
математической Метеорологш. Пертдичесюя я в л е т я  въ 
атмосфер® по большей части могутъ быть представле­
ны уравнешемъ:

Р  =  А  соз [а1 +  «) +  В  соз {Ь1 Д) +  • • >
въ которомъ А ,  в ,  а . ,ь ,  п ,Р  и ПР; постоянный ко­
личества* Р  есть Функция переменной величины Для 
определсшя самыхъ большнхъ и самыхъ меньшихъ зна- 
чешй Р  должно решить уравнеше вида

А  8111 (а1 4- а) в  (31П Ы +  Д) +  • • =  0 .

х  =  у  —  А 8111 7 7  +  /с2 у. 8111 7 7  ео8 77  —  ^  5*ц 9 /  Ч (5 ^  *

Впрочемъ способъ п о е л е д о в а т е л ь н ы х ъ  подстановлеШЙ, покрайней мере въ численныхъ р еш еш я х ъ , ведстъ не­
редко успешнее строки.

Вы водъ ф о р м у л ъ , вы раж аю щ и хъ за ви с и м о с т ь  м еж ду у г л а м и  м н о го уго л ьн и к а .

Известно что сумма тангенсовъ угдовъ въ треугольнике равна произведет»  этихъ тангенсовъ; то есть:
1ап§ А  +  1аи§ В  1ап§ С =  *ап8 А  . 1ап8 В  . 1ап§ С 

Если возьмемъ ч е т ы р с у г о л ы ш к ъ ,  то, замечая что сумма угловь четыреугольника равна (где с/, осначаетт 
прямой уголъ), получимъ: 22*

1.2.3..?» й х п 1
Чтобы установить ноняыс на опрсделенномъ случае, 
положимъ что первая часть уравнения состоитъ толь­
ко изъ двухъ членовъ, то есть

А  5111 (а1 +  «) +  В  &ш (Ы -{- §) =  0  .
Полагая здесь

Ъ
а

где Л3 < 1 , получимъ
8111 ( X  7 )  +  А  81П  7  X  =  0  .

Корень этого уравнетя , тотъ который приводится 
къ х  =  7  при /с =  0 ,■ сначала напишется 

Х  — У — агс. 8 1 И (А 8111 7  х ) ,
и если ограничимся въ вычисленш по Лагранжевой стро­
ке количествами третьяго порядка въ отношенш сте­
пеней А , то получимъ :



. а  „ 8  И  +  В  +  С  +  В )  =
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  4ап% (А  + II + С) + <дп8 I)   ^

иди: "Ьап а, ( А В С ) 1 ап% В  — О .................................................   (1)
, А , п  I Г'\ *'1пг А  + В) + Сап8 С *„_„/■ /  I 1>ч *ап8 А  + Сап8 ВНо: *ап8 ( А  + В + С )  =  , 1ап8 {А +  В) =  д ............................. (2)

Исключая изъ (1) и (2) 1апд {А  +  В  -[- С) и 4ап§ ( А  В ) , получимъ
1анд ^4 +  4аи§ В  4  1ап§ С 4  4апц В  =  4апд А  . 1ап§ В , 1ап§ С +

+  1ап§ А  . 1агщ В  . 1апд В  4

+  *апд А  . 4ап§ С . 4апд В  4 ~
+  4ан§ В . 1апд С . 4аи§ В

то есть: сумма тангенсовъ угловъ чстыреугольника равна сумм® различныхъ соединен!?! изъ этихъ тангенсовъ 
по грн.

Для пятиугольника находимъ:
1ап§ {А  В  -|«- С 4  В) 4  ?апд Е  =  0 ;

но замЬчая что:
а  I г. , ™  _  *ап8 ( Л + П + С) + 1апЯ п  , а п  п _  *ап8 ( А  + В) + *ап8 С

° {А  +  В +  С +  В ) -  х_  иоё {А + п+ С) 1а„ё в  , 1апо 1 ^  +  " +  ^ ) - 1 _ 4апгМ + В)Гап8 С ’
. . , *ап8 ^4 + (ап8 В

1ап§ (Л  +  В) — 1 _ (апг^ <,апй д  ,

и исключая изъ этихъ выраженш тангенсы огъ суммы, получимъ:

1ап§ 4  ?ап§ В  4  4ан" С 4  ?апд В  4  4аи§ Е  =  4апд А  . 1апд В . 4ап§ С — 4апд А  . 4апд В  . 4ап§ С . 1апд В  . 4анд Е  
4  *ап8 • *апг> В . 4ан§ В  
4- 4ап§ А . 4ап§ В  . 4аид Е  
+  4ап§ А  . 4апд С . 4ап§ В  
+  1ап§ -А . Гап|5 С  . Гапд Е

4  ?ап§ В  . 4ап§ С . 4анд В  
4- 4ап|эг В  . 4ап" С . 4ап§ Е  
+  4ап§ А  . 4ап2 В  . 1ап§ Е  
4- ^апц В . 4ап§ В  . Ганг; Е  
4- 4ан§ С . 4апд В  . 1апд Е

т. е. сумма тангенсовъ угловъ пятиугольника равна сумм® различныхъ соединенш изъ этихъ тангенсовъ по 
три бсзъ нроизведетя этихъ тангенсовъ.

Означая сумму тангенсовъ черезъ 4ап% А ;  сумму различныхъ соединешй изъ нихъ по три , черезъ

4ан§ А . 1ап§ В. {аид С; сумму различныхъ соединен!?! по пяти черезъ 1ан§ А . 4апд В. 4ан§ С. 1ап§ В. ип% Е  

и т. д., получимъ для шестиугольника:

4ап§ А  — 4ап§ А  ■ 1апд В . 4ап§ С — ?ап§ А  . 1апц В . Хап§ С . 1ап§ В  . 1ап!5 Е

Для семиугольника:

1апд А  =  4анд А . 1апд В . 4апд С — *ап§ А  . 1ап§ В  . 1ап§ С . 4ап§ В  . 1ап§ Е  4~

Хащ&.Л • 4ап§ В . Цп§ С . 4ан§ В  . 1ап§ Е  . 4ап§ Е  . 1ан§ С .
И вообще, для многоугольника имВющаго 2п угловъ, получимъ:

4ан§ А  —  4ап§ А . 1ап^ В . 4апд С — гапд А  . 1ап1; В  . 1апа; С . 4апд В  . 1аи§ Е  4  • • • <

А для многоугольника, имеющего 2п 4 - 1 угловъ:



1апд А  =  1апд А  . 1ап§ В . 1апд С - 2  1ап§ А .  1апд В. 1апд С. 1ап2 В. 1ап§ -Е +  . • • лЬ. произв. тангенс. 

Если многоугольникъ правильный то получимъ:

с*- 3 3 ^  5 5 ^  7 7
2п Гап^ А  =  (2п )  . 1ап§ А  — (2п) 1ап§ А  +  (2п) {ап§ А  — . . .

С с с

или:

7^3 3 О 5 5 . 0  7 7 2п+1
(2п+1) 1ап§ А  =  (2 п + 1 ) гап§ А — (271+1) 1ап(; +  +  (2 п + 1 ) 1апд А —  . . .  + 1ап§ А  ,

С С с

смотря потому, будетъ ли разсматриваемый многоугольникъ состоять изъ четнаго числа сторонъ, или изъ нс- 
четнаго. •

№В. Означсшя, употребленный нами въ поел®днихъ Формулахъ предложены Г-мъ Лобачевскимъ.

г, -  ,0 +  т 2п (2га—1) (2и—2) (2п—3) . . . (2п—(да—1))Вообще (2п) означаетъ —     — - 11 .с 1 . 2 . 3  . \  т

, А. Лзносковъ.
21-го Августа, 1861 года.

О произвольных^ фумкцгяхъ.
(статья 2-ая См. N. 17).
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Будсмъ продоля:ать изслТдовашя о произвольныхъ Ф у н к щ я х ъ .  Для сего предложимъ себ® найти значение 
сл®дующаго чствернаго интеграла:

1 1
Ье Ае

^  I  §  §  В  {х ,г\т \ у , <р@) Ф' (на) /*' (и/3) ди ди да д@ .
ае се  г 2 г 2

Въ немъ х  и у не зависятъ отъ и ,  V, а ,  Д ; интегралы относительно а  и § — сплошные: первый между пре­
делами ае и Ъе , а второй между се и с1е , а

^ У  Ф ' (г) /" (у) дл ду =  ф  (г) Т  ( / )  +  С  ,

причсмъ Функцш Ф(з) и ['(у) — сплошныя относительно предТловъ интегрироватя по а ,  р ,  и  и V.
Остальныя услов1я, при которыхъ можемъ найти значеше разсматриваемаго интеграла, укажетъ самъ анализъ. 

Проинтегрировавъ данный интегралъ ио и  и V , получимъ:

7  7  Г *  ( т )  '  Ф Г7 ( г )  -  { <*'«"]
^  ^  Ф  [ и а )  / ” { ? ( !)  Ь и  д у  =  --------- — ~  ^  ^ ^  .

42 г 3

Въ сл®дств!е чего разсматриваемый интегралъ превратится: въ

Ье Ае гФ  1Й ) | -  ф  (*2«)1

1
Г '1( ? ) 1 — /Ч «№)1

| а- ! 1 Р 1
у  ^  В  { х  , г р а  ; у  , р 0 )     ^  ^ ------------   ^  д а  д(9

ае се
а РИзмЬнивъ въ полученномъ интеграл® перем®ниыя — на 2 и — на у  будемъ им®ть:

ь А

а с

Такъ какъ въ найденномъ интеграл® л: и у. не зависятъ отъ а и /9, то Функщя Р  можетъ быть выне­
сена за знакъ интеграла, при услов1и , когда Ф ункщ и г/7«2 VI <реу не будутъ завис®ть отъ г  и у ; а для эта- 
го необходимо и достаточно чтобы грез и <реу , при е — 0 , обращались въ Функщи гр (0) и ?  (0),—чему можно



удовлетворить, принимая а , Ъ , с и А величинами конечными; но въ этомъ случаВ данный интегралъ обраща­
ется въ близкопредВлышй. ИмВя-же въ виду решить общнВе предложенную задачу , намъ остается принять 
чтобы, покрайней мВрВ, а ,  с или Ъ,  с1 были безконечно большими, и постараться при этомъ найти тВ условия, 
при которыхъ Функц1я Р  (х  , 1у в г ; у  , (рву) могла-бы быть вынесена за знакъ интеграла. Съ этою цВлью ра з 
ложимъ послВднш интегралъ на сумму элементарныхъ значенш, и будемъ, при этомъ, для краткости называть.

% Г Ф (г) —  Ф (ь*2)-\ Г Г ( Г ) ~  И *ЪУ)Л
Р  СX , 1ре2 ; у  , рву) =  г /  , ^ ----------- ------------ ^ ~ --------- _] =

Тогда:
ь -

}  11Г  дл =  [ 1 Г Г д ^ +  С ^ < Ч =а+л+  [ ^ Н =Й+2Д + ..........................................+  1 П Г д * \= ь - н
а

а:
ь а
Г Г XIV  дл ду =  Щ Г Ъ г д у У ^  [ ^ д х д Я 2=я+д +  ^ д2дУ\=а+2н+..............+  \Т1У дЯ д у \ =ъ_ н
а с у=с Г=с 7=с у=с

[ Т Т Г д х д у 1 =а+  [ И Р  дл д /]2=а+/(+  № Г д г , д у \ =а+2к+  +  № Р д * д у ) ^ к
У^с+ш У=с+ш У=с+и1 У=с+ш

[ Р Г д *  ду)2=а+  [ ^ д 5 д / ] а=в; д+  [ Я Т д *  дуХ=а+, к+  +  1 и г д г д у ) 2=ь_ к
у=с+2ы у=с+2ю У—с\2и> /= с+ 2 ю

[Г Ж д л д /]2=а+  [1 7 ^ д х д Я 2=а+л+  [ ^ д * д у ] ^ в+2 * + ............ +
у —Л—IV у=:<1—У> '/—<1—10 у —а —IV

И зъ иолученнаго равенства видимъ, что для конечны хь значенш  л и у  , Р (х  , хргл , ?/ , , при г =  0 ,
обращ ается в ъ  Р  {х  ярО ; у  , <р(У)д л я  значенш ж е безконечно -  больш ихъ 2С (х  , Щгл ; у  , <реу\ обращ ается ВЪ
Р  (х ,х1 'и ;  у  , р  Р ); а изъ этого слВдуетъ, что, для достижения нашей цВли, необходимо чтобы члены разложс- 
шй, содержание въ себВ Р. { х , г р и ;  у , р г ) , сдВлались независимыми отъ нея, т. е. обращались-бы въ нуль пли- 
же въ неопределенность (*). Этого-же достигнемъ, когда Функцш Ф (г) и р  (у) для безконечныхъ значенш г
и у , к аж д ая  от д ел ь н о , б у д у т ъ  обр ащ аться  въ 0 или въ  ̂ и кромЬ того? к огд а  Ф ункщ я Ъ {х-, хЬв+у, у , <рёу) для

этихъ значенш будетъ величиною конечною.
Впрочемъ она для безконечно-большихъ знаценш 2 и /  можетъ обращаться въ безконечность, только, при- 

этомъ, произведете этой безконечности на значешя функцш Ф  (г) и { ( у ) , при л =  со , у  =  о= , должно обра­

щаться въ 0 или въ -у . *
КромВ т о г о , если приэтомъ а ,  Ъ , с и (I будутъ безкопечности не выше втораго порядка, (т. е 

а —  —  Р - ,  Ь =  +  ^  , с =  —  Р  , й =  +  ~  , и Функщй Ф (Л) (■ (у) _  нечетныя , то Ф 0 3з )  и / “(е3/ ) , при
^2 6 8~* Ь~"

г — 0 обратятся въ нули,—  и взявъ Функцпо Р  (х  , ^  > У>Р 0) за общш множитель, мы въ скобкахъ получимъ 
сумму элементарныхъ значенш дврйнаго интеграла.

6 а  »

г а ш  а* д7 ,
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Я я у
а с

въ елВдствхе чего искомый интегралъ получитъ с л В д у ю щ е е  значение:

ЬЕ йв — — Ь (I

С ^  ^ е Г ( х , 1у а ;  у , р р )  Ф (ив) /•' ( ^ )  ди бя да д/3 -  (х  , щ 0 ; у  = ду

а в се в'2 в? -л ' “  с

Иди, назвавъ значение интеграла

(*) Мы ноыимаемь зд*сь неопред-Ьлениосхь въ род* 81а (°° )



Ъ (I

—  165 —

нолучимъ:
ъе Не " —  —

■ ен и  Р  О  , \ра ; у  , <р§) Ф' (на) /" (нЗ) дй дь< да дЗ =  со Р  (х  , хр0 ; у , <р0) ,

ае се  в* е* 

откуда находимъ теорему:
, 1 1Ье с1е — —

> « Г Е
I) Р  (х  , хЬО ; у  ,<р0) =  ~  / / ГГ Р  (х . хра ; у  , <рв) Ф' (на) /  (р/9) ди дн да д/3 .

Точно также разсуждая, нашли бы: для 2п кратнаго интеграла:
1 1 1Ъе ае ре — — —///• -Г . Р  (х  , хра; у  , <р/3 ; т., § У ; • ■ Ф' (иа ) р" (и/9) V  (хну) . . .  ди дн ди>. . .  да д@ ду . ..

= ,  /я ■ ■ ■ м  * * .

а« се ее е2 ь2 г2

а отсюда теорему:
1 1 1Ъе Ле (е  —  —  —' т е л е г  е

О О О
аВ сВ еВ в“ 6- 6“*

///■•■ГГГ ...Р(х,хра;у,<рР;г,$у,...)Ф'(иа){“(гР)РХи)у)...дидуди}...дадрду.,

аЕ с*
ГД* со опред*ляетея ннтеградомъ: -III

Изъ теорш произвольныхъ Фунцкш вытекаетъ с л е д у ю щ е е  свойство 2п кратнаго интеграла- 
1 1 1

V  Ц V

I  /  /  ‘ * ‘ /  6 /   ̂ /  8 ‘ ’ ‘ ^  ’ У’ ^  ’ 2 ’ ^ 7 ’ * * *  ̂ Ф ^  ^ ^  У ’ршу) . . .д и д у д и > .. .д а  д/9 д у ...=
е2 *2 гз гз г2 г2

2 1 1 .1у  V  А, —  — —/ / / ‘ ’ ’ /Е / • ■ • Г Х̂ ’ ^ а ; У ^ ^ ’ - ’ ё Г ; " ' У>Ф <̂ а^  ^ Г  и̂ 7 ') ' ' ‘ дПдУдЮ" ' дад^ дГ' " ^  
*2 г2 г2 *3 *2 г2

Гд* р ,  <7 , г ,  . . . величины, при которыхъ теорема (И) им*етъ м*ето, а у ,  V , Я , . . . величины конеч­
ный, по произволении малыя и одинаковыхъ знаковъ съ р ,  7 » г > • • • ЧТ1ольныя

. Кром* того, такъ какъ анализъ, употребленный при доказательств* тсоремъ, в ы р а ж а ю щ и х ъ  ^произвольные 
функкш объ двухъ, трехъ и вообше п перем*нныхъ , ничВмъ не отличается отъ анализа, уиотрсол ш а ^  намо 
при доказательств* теоремы, выражающей произвольную Ф у н я щ ю  объ одной перем*ннои то зам*ча1шя, с,делан­
ный нами на ечетъ интегрируемости двойнаго интеграла въ пред*л* > вн* Пред*ла и обратная 
грироватя, вполн* им*ютъ м*сто и для 2п кратнаго интеграла.

Сд*лаемъ приложеше Формулы (I) къ частному случаю. «+/9
Положимъ въ ней: ас =  е2 , Ье =  т ; ее =  е \  с1е =  ™, х  =  0 у  =  0 , Р ( * а  ,РР) = ‘« .« > ( * )  =  »ш * .

/•(р) =  ып у  ; тогда: Т1 (грО , ??0) =  1 > ф  (г) =  соя г Я  ( /)  — ооз /  >

(*) Очевидно, оно распространяется и  на отрицательны е пределы-
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5Р 10Г Г  81П 2 8111 У л Я
"  =  И  —  - " Г  =  т  •

О о

771 7П СО ОЭ х

? = я я  е К+^ С08 иа сов У§ ди ду да д@ ;
о о о о

или, интегрируя въ отношении а и' @,  получимъ:

с о  СО
я 2 Г ет 005 ти +  ет и  5111 ти  — 1 л Г е™ сов т у  +  ет  у В1П т у — 1 д
_ _  _  ^  1  +  и2 “  ^ 1 +  г>2'

о о

( я  \  з / г 00 ет  С08 ти •+- ет м 8 т  том— 1 V

Т ) = ( ]  1 + ̂  V ’
СО -С З

Г сов 7?т .  , Г 77 §5п ?7Ш -а
ИДИ п с  =  }  Г + 1 Г 2 Йи +  Л Т + 1 ^  и ■

о о

ПродиФФеренцировавъ посл*днее равенство, въ отнощепш т, п разъ, найдемъ:

00  СО
я Г  ип сов ти , . я Г  ип 81п ти ,

а) я е " ‘ = С 08. п у ]  - т — _ д и  +  8 ш . п у  ^ 1 + ц 2 - д « ,
о о

помня только приэтомъ , что во второй части послФдняго равенства въ первомъ интеграл* п  есть число вида
2 р, а  во второмъ —  вида +  1 .

Такому условш подчиняется величина п  когда т  не У. Но если т — 0 ;  т о . очевидно, для сохраненш 
посл*дияго равенства, необходимо дабы, въ немъ п было >  0 и <  2 .

Принявъ въ соображеше сей часъ сказанное, и вспомнивъ что

СО
г и 81п "ти— с05 ти ,

о  =  ^ -------------------   ,
о

сд*лаемъ въ равенств* (а) т =  0 ;  тогда получимъ:

/ со
и п 

1 +  и

я
~2

„ ди =■ _г2 71
СОЗ 11 ~

А полагая зд*сь и* =  х , и принимая =  а  —  1 > будсмъ им*ть:
*

71
дх =

или

п  X

}  ! + *  соз ( я я —

СО __

/  гд* а >  0 и <  1

Посд*днш интегралъ былъ въ первый разъ данъ Эйлеромъ. 

Напишемъ теорему (II) въ сл*дугощемъ вид*:



Ьв <1ё {В Л , ~  \ (-<■ —  4) п*«->в /• в пв

—  Ш  —

Р (х ,0;у,0; 2,0;...) =  Г  ///•••/ГГ . . .  Д х ,  « ;у ,  /9 '„л, у ф \ и а )  Г{у@) У(гоу)...ди Ъг> дю...дад§ ду...
аВ с Е  ев 82 6а 42

о с е  —  ■, ■■
| . :•-■ I I Т. ~ • -----1 Т  •, ' ‘ ' "> '  - **»Н§« • • ~т  4  . . . \ I } а Ч

и сд'Ьласмъ въ последней Формул*:
ав —  — х  , се —  — у , Ъв — т  — х  , йв =  р —  у  , ев =  —  г , / г  =  у —  2 ,

Р ( х , а ; у , р ; г , у ; . . . )  =  Р  (х +  а , у  +  р ',г  +  у  тогда: Р  (х, 0 ; у, 0 ;  г, 0 ; . . . )  — Р  (х, у, 2 ,.''.'.) ,
I * ' + *г I т*г- Щ—Х р—у Я—2- 1 •.

СО = I I  I* ^ * Ф ( $ / : ф ) г ф

X  у

•[ ; г1т т в 11или: м =  I I I —  ^ И  дд • • •  %
\ гл  — *

-03 ■—03 •—со

при условш, чтобы т — л:, р— у ,  у— 2 ,  ■ .  .  были числами положительными, (въ противномъ же слу!а* ы,  

по каждой изъ перем*ннныхъ, будетъ равно 0). Тогда:
т—х  р—у ^— 2 оз оз оз

ч  -
■т— х  р — у  и— -  0 0  0 3  с о

Р  ( х ,  у  ,.2  , . . . )  =  ^  /  /  }  • • /  /  ]  ■ • - Ч х + ^ У + Р ’ а + К -'- )  Ф '{и а )^Х у§ )Г \ге у )..М д х  ди>...да дрду...
~х —у —г о о о

Полагая зд*сь: Ф (5) =  / '(^) =  ^ ( 0  =  8*п (^) » найдемъ:
т—х  р—у у— 2 оз со со ,

. . ^ ( х + а ,  У + &  2 + /, . . . )с0 5  иа.соз Н/9.С08 и'у...ди ду дге...да д{3 ду...
>—х  —г/ —г о Р  О»

! |  • "  /  \ • * V >■, ' . . -• .? г\  —  •;

На основанш же свойства 2п кратнаго интеграла им*емъ:
- И ’ '•>. ' *  ̂ ‘г

,+г +к +/ 03 со со
Пп Рг{х ; у  , 2  , . . . )  =  / / / / / /  . р  (х-}-а, У+Р> 2+у,.. .)с08 иа .сов х/9.сов и>у.,.дидг дм...да д/9ду...

—г —к .—/ О О О .
гд* С, к , I ,  . .  . удовлетворяю™ выше означеннымъ услов1Ямъ. .

Заменяя во второй части, п'ослидняго равенства, интегралы, взятые между пределами отъ О до со , сиг­
мами, взятыми между пределами отъ 0 до I , (предполагая I числомъ безконечнымъ) получимъ.

‘ + ' “ Глб г\ 4  оХ „ ,  % 1+ 1 +А: +1

1  =  [ Г  Г  . . .  1  1  1  . . .  Р  ( М -  « .  У +  |5, 2 +  У с°81Ш . СОВ . СОВ геу . Л . да д/9 ду
О О О

— г — к — I

( 8111 (« — Г  ) ® 1___ 81П С а  !
но: 2  с08 па ~    " +  Т -------------- ~  +  тт

2 в ш |  2 1 в1ц |  1

< . 81 п  у  ) ^  1 5Ш *’ /9 1

• =  +  т  =  +  т* *ш 2 2 к •
Т. I.



гдЬ I  -  1 ~ -  ~

Следовательно 

+* +*: +/ Т[х+°'у+<,'*+г-■ ■ ■’ [Щ+т] [Ш+т]
——I 1—к —I \

Отсюда, на основаш в началъ иятегральнаго исчисления, ваходимъ:

4 -  Г  < * + « ,  н - «  +  4 ]  4  4 ]  [ Щ  + т ] - 9* ^ - ‘ -

яд в:
X +1 +1 +А +к +1 +/

■ I *"■ 1 " Л - - Д. — /  —,.. ^

иди:

и о ^ п т  т  4 * 0 85,1 Т  - *  -1

'  ~  гг '± .^ .,+г и
д а :  Л  1  V  Л  V  *\ = ( .

Г -  г *  г* *  Т г  ЯА: * +к -л
  ....................... ........... , [ _ 3 _ ^ ^ % „ + Г  * ■ ]  П  Г ^ ^ + Г  | 1

5Ш У  Л  т  ^  -1 1 « п  7 ^ 0  - I  ^  -*

• • 1  1  1 г  ^  1 . А  + ' п (*)
'••* I  9 V, /  С7П / V  /  ^ I[тгй ]*?*+/ т] -

®1П —Г  «'в -у  -*
111:

Ц%-*+/\“] [| у  « +̂т+V] * + ̂ *V]"
А отсюда закл ю чаем ъ , что для возможности замены витеграловъ  сигмами надобно въ данномъ выр*- 

жсн1и о тъ  каж даго подъинтегральнаго множителя отнять но 1  _

И действительно, тогда въ носледнсмъ равенств* интегралы ^  ^  ^  ^  ^  ,

<*) Чшсдд в  , в ’, в ”. . . н х д ю ч а ю тс я  м гж д у — 1 * + Г ,  * ч*сл« Я , Я 1, Я", . . . жежду 0 и 1. 
'   ̂ Ибо в с м  по ирояаводеж!» м ад и я .
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чропадутъ, в вы получимъ :
I к (

Г V ! _  \ Г  ЫП {’а Г 5111 1(3 Г  8 1 П <  у
/ =  ^  —  * ■ ) ~ 0Г

21
2О 2 и  2 <

Откуда, поел* замены переменныхъ : {'а =  8, 1'§ =  § , * > = =  С , найдемъ:
1 = п п Р  { х ,  у ,  2 , . . . ) .

А такимъ обраэомъ можетъ написать следующую Формулу : 
т —:г ^—у ^—г

'Г(х,У,* ,.■ )= /  /  /  • '  • ■ • • *Хх + а’У-+Р’2+Г>-) [соз(иа)— 4 ] [ с о 5 ( ^ -  4][соз(ы>/) ^ . . . д а  Ьр д?.
—X —у  — 2

Или, заменивъ въ ней переменный л: -}- а  =  А , У + ^  =  ^»  2 +  у  =  V , .
т у г  - - -  « « <

найдемъ Формулу

” ’’Р (х ,у ,2 , . . )=^1 ' ^  ...2" 2 1 2 ’....Р(А,/*,г,...)|%08 н (Я— х)—  ^  [сое о (р—у)—  ^  [^соз го {у— г)—  ^  . . .  дЯ дидт...'*
ООО

Удостоверяющую насъ въ сходимости ряда , выражающаго разложете произвольной Функцш отъ п  перемен- 
мыхъ угловъ но синусамъ и косинусамъ эгихъ угловъ.

А вгустъ  1861 года.
П. Коцгевскгй.

Д о к а за т ел ь ст во  полож енсл ее о м ет р  ш  :
п р я м а я ,  с о е д и н я ю щ а я  д в е  т о ч к и  в ъ  п р о с т р а н с т в е ,  к о р о ч е  в с я к о й  л о м а н о й  м е ж д у  т е м и  же

т о ч к а м и .

Эвклидово определение примой лнпш есть отвле­
ч ет е  , основанное на томъ представлении , какое мы 
пршбретаемъ изъ наблюдет я надъ твердымъ теломъ, 
вращающимся около двухъ ненодвижныхъ то ч екъ ; а 
именно: прямая лишя сеть ось вращешя тела, то есть 
рядъ точекъ , который не неременяютъ своего места 
въ пространстве, во время движения тела. Изъ этого 
определешя прямо следуетъ , что если двтъ прямыя  
имтыотъ двгъ о б шля точки, то сливаются и въ прочихъ 
пючкахъ на всемъ протяжение

Въ самомъ деле, пусть А  и В  две точки тверда- 
го т е л а , служащая опорою въ пространстве, при пе­
ремещении прочихъ частей тела. Но лишь только обра 
)цете тела началось, какъ между А  и В, и по другую 
ихъ сторону, означится непрерывный рядъ точекъ 
М , М 1 . . . также нсподвижныхъ. Следовательно оно 
ру изъ А  можно перенести, напримеръ въ М ,  опору 
изъ В  перенести въ М , наблюдая притомъ, чтобы 
раствореше циркуля 'м м ' было равно А В  . Въ дви- 
жеши тела ничего не переменится, следовательно часть 
МЫ' прямой лиши тожественна съ А В  • Отсюда же 
следуетъ, что переаъченге двухъ прямыхъ происходитъ 
въ одной только точктъ, потому что, предположивъ две 
таковыхъ точки, ты принудили бы сливаться прямыя 
и во всехъ прочихъ точкахъ.

Определение плоскости соетавляетъ въ начальной 
Геометрш постулатъ. Можно движешемъ прямой А В , 
по двумъ пересекающимся прямымъ ВО  н А С ,  по­
строить непрерывную поверхность линейчатую; и если 
ыазовемъ эту поверхность плоскоспггю, то еще невид­

но непосредственно , чтобы прямая лиш я сливалась 
съ плоскостью, въ вакомъ бы направленш ни-были из- 
браны^на плоскости две точки, соетавлягонця концы 
прямой- Если это последнее свойство нринимаютъ за 
самое определите плоскости, то нужно показать спо- 
собъ для построешя такой поверхности, или доказать 
возможность требовашя. Затемъ следуютъ въ началь­
ной I еометрш несколько предложенш, нредставляющихъ 
полную очевидность: черчете на плоскости круга, из­
мерение угла между двумя рад1усами круга соответ­
ственною дугою окружности, определите угловъ пря- 
маго, остраго и тупаго. Все прямые углы равны меж­
д у  сооою. Сумма смежныхъ равна двумъ прямымъ; 
углы вертикальные равны между собою.—Начнемъ от­
сюда наше доказательство.

Предложенье. Изъ точки 5 ,  взятой вне прямой 
АВ, невозможно провести двухъ перпендикуляровъ къ 
той же прямой.

<8 Доказательство. Допустивъ
два перпендикуляра 8 А  и 8 В, обо- 
ротимъ тр—къ А 8 В  около осно- 
вашя А В  до новаго совпадешя 
съ нлоскостпо С 8 В ;  лишя А З  
должна упасть на свое продол­
ж и т е  А С  , лишя 8 В  на свое 
продолжите В О ,  образуя прямые 
углы С А В  и О Б А ;  притомъ ли­
ши эти должны пересекаться здесь 
въ некоторой точке 5 ', куда имен­
но упадетъ точка 5 .  Но такимъ 

23»
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образомъ прямыя 8 А 8' и 5 В 5 '  были бы принуждены 
пересекаться въ двухъ точкахъ 5  и 5  т. е. сливаться 
ВЪ одну прямую. V

Слгъдствге✓ П ер п ен ди к ул яр н ы й  А С  й В  Г) къ 
одной прямой А В  , так ж е и  продолж ения п хъ  А С  и. 
В В ', п с р е с е ч е т я  и м еть  н е м о гу тъ .

С В  Иредложенге. Если изъ точки
В, взятой где нибудь на Д Д  пер­
пендикулярной къ А  В, ироведет- 
ся В  А  пересекающая прямую А В  
въ д'рчке А ,  то„уголъ 1)111 бу- 

д  дет!( острый.
- —— * -Доказательство. Чрезъ точ­

ку А  проведемъ А С  перпендику­
лярную къ А В . Прямыя А С  и В 1), 
по прсдъидущему следствие, пере- 

п/.  сВчешя иметь.не могутъ, поэтому 
всякая А В  пересекающая В В  нро- 

ходитъ внутри угла В А С , то есть подъ угломъ В А В ,  
который менее нрямаго угла.

. . Слгъдствге, Если въ треугольнике одинъ уголъ 
прямой , то оба друпе непременно острые.

Теорема. Изъ двухъ коевенныхъ 8 А  и 8В , ле­
ж ащ их! по одну сторону перпендикуляра 8М, внутрен­
няя 8 В  короче внешней 8 А .

8  Лрк азателъсгто.Ноя-
мыя 8 А  и 8 В обра- 
зуютъ некоторый у- 
голъ А 8 В , и еуще- 
етвуетъ некоторая пря­
мая 8С , которая раз­
делит!  этотъ уголъ 
пополамъ. Перело­
ж им ! треугольник! 
А 8 С по другую сто­

рону 8 С , въ положение В 8 С . ЛиШя 8 А  пойдетъ 
по 8В , тупой уголъ 8 С А  отмерить равный себе уголъ

8С В , такъ что прямая СВ  пройдет! вне угда оетра- 
го 8 СМ; следовательно лншя 8 В  'будетъ длиннее ли­
ши 8 В , какъ целое более своей части.

ТеорСма■ Перпендикуляр!, опущенный изъ то ч ­
ки 8  на п рЙ му го А Р  короче всякой прямой З А ,  про­
веденной изъ 5  косвенно къ А  М.

Доказательство. Лиши 8 А  > 8 С, &С > 8 В и такъ 
далее- Сколько бы ни-была точка А  близка къ М, всегда 
возможно взять между А  и М  другую точку В ,  для 
которой косвенная 8 И будетъ короче 8 А; следователь­
но въ угле 8 М А  перпендикуляр! 8М- есть прсделъ 
косвенных! ЛИ1ЦЦ.И въ тоже время п р ед ел ! . еокраще- 
Н1Я раЗСТ0ЯН1Й точки 5  отъ лиши А  М. Подобным! 
образомъ и тоже свойство линш 8М  докажетея въ от- 
ношещи косвенных! 8Е  , 8 Р  н пр., проведенных! въ 
угле 8М Р. '

Слгьдстще. Окружность, описанная изъ 8  какъ 
изъ центра, рад1усомъ 8 М , коснется прямой А Р  въ 
одной только точке.

Теорема. Ломаная лишя А С  +  СВ более пря­
мой А В ,  замыкающей треугольник! АСИ.

Доказательство. ОпустПмъ изъ С перпендикуляр!
на А В . Если онъ упадетъ въ 
В  , между точекъ А  и В, то • 
будетъ А С  > А В  , ВС > ВВ; 
следоЕат- АС -\-В С > АВ-\-ВВ- 
Если же точка В  упадетъ вне 
треугольника А  В С , то полу­
чим! А О  А В  , в с > в в  ; 
елКдователыю
А С  -Р В С  > А В  4- В В  >  АИ.

Что къ этому оставалось 
бы прибавить, то уже весьма 
просто.

Сентябрь, 1861. А . Попосъ.

К.

Б  и блшграфигес к ёй указат ель.

33. Ь с ? о п з  й с с а 1с 111 й е н  т а г 1 а й о п 5  рау
Ь. Ып(1е1'А, РгоГеззеиг йе МаНюшайдисз а ШшуегяИё 
йе НеЫпдГогз Р ап з  1861.

Это сочинеше, обнимающее поеледше успехи важной 
отрасли анализа, представляетъ значительный упропщ- 
ш я  Формулъ Сарруса и Коши, коимъ наиболее следо- 
валъ авторъ. Онъ не соглашается впрочемъ присво­
ить варгацш  новое общее определешс, данное ей Ко­
ши, которое, нельзя не сознаться, приводит! понятю 
объ изменении Функщй къ крайней отвлеченности; и 
потому онъ удерживаетъ ей значение, присвоенное Эй- 
леромъ и Лагранжсмъ. Введете же новато, простаго 
вимволичеекаго обозначен!я позволило автору предста­
вить главный теоремы вычнелешя вархацш въ пыраже- 
шяхъ совершенно строгихъ и ясныхъ.— Намъ кажется 
ЧТО' и наиболее компетентные судьи будутъ съ радостно 1

приветствовать появлеше эт о го  пр екраен аго  тр у д а  н а ­
шего м ол одаго  П ел ь еи н гФ ор ек аго  профессора.

34. А-. Н 1 81 о г у о Г е р г о § г е 8 о Г 1 Ь с 
<- а 1 с и 1 и я о Г V а г 1 а 11 о п 8 Й и г 1 п д 1 Ь ё п 1 п е 1- 
е е  пИ) се  п 1 и г у. Вц ./■ ТосИгтйег. М. А. Ее11о\У 
агщ рппс!ра1 таИютаНа! ЬеЩигег оГ 81. йо1т СоПеяг,
ЕашЬпс1ь?е. 1861 .

Это обширное сочинение содержит! подробную ис­
торию развитая г,ар1ан'Оннаго исчисления въ 19-мъ сто- 
летш и вполне знакомитъ съ литературою по сему 
предмету; оно можетъ служить прекрасным! дополне- 
шемъ , Иди С(,ли уГОдно, введешемъ къ прсдъидущему

35. А пуег С. Т. Р о р и !  а с е  У о П г а  де п Ь е г  
А 8 I. г о н о пп е. ])лш& 186'2.

Это, посмертное издаше лекщй одного изъ самыхъ
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даровитыхъ учениковъ Бесселя, читанныхъ имъ въ Дан­
циг* въ 1856 и 57 годахъ , по случаю появлешя 3-й 
части Гумбольдтова «Космоса»,отличается отъ ве*хъ по- 
пулярныхъ астрономическихъ сочинсшй какъ по само­
му изложению, такъ и по главной путеводной иде* она- 
г о , стремящейся ознакомить читателя съ сущностью 
строгихъ методъ изелТ.довашя, который привели науку 
въ ея настоящее высокое состояше —-Этой книг* мож­
но пожелать преимущественного распространен 1Я пе- 
РеДъ другими, подобными ей но название; и русская уче­
ная литература можетъ расчитывать на в*рное пршбр*- 
теюс , если кто либо изъ спещалистовъ возьмется за 
персводъ оной.

36. /Уеие Е 1 е т е п 1 е  с1ег М е с к а п И с ,  \оп  
К. II. 8скс11Ъаск. ВегНи 1860.

Главное достоинство этого еочинеши, составлен- 
наго для гимназического употребления, заключается въ

томъ, что, при богатств* еодерж атя, авторъ съ весь­
ма ограниченными средствами , каюя представляютъ 
начальная математика и аналитическая геометрщ, раз- 
р*шаетъ задачи, далеко выходянця изъ элементарнаго 
круга; поэтому, что касается изложения и особенностей 
у п о треб л я е м ы х ъ авторомъ метода.; то сочинеше это мо­
жешь съ пользою служить какъ приготовительный курсъ 
для высшей математики.

37. Г г о ] 11 8 1 о II о а <1 II Л С О 1’ 8 О (1 1 Сг е О 111 С- 
I г 1 а 8 и р е г 1 о г е (Ы ВоМог Ьшпг Сгетопе МЦано 
1861.

Это сочинеше служптъ собственно введетсмъ къ 
курсу высшей геометрш, излагаемому авторомъ въ Бо- 
лонскомъ 5 ниверситет* : но оно даетъ ясное понятие 
о направленш , методахъ и содерж ат» новой науки и 
потому заслуживаешь быть указаниымъ.

Г .

III.

Ш з в л е г е ш л  и з ъ  п е р ю д и г е с п и х ъ  и з д а п г й .

1) Въ N. 11 »В*стника мат. наукъ« напечатано 
было извлечете изъ мемуара Гогена о цилиндрнческнхъ 
конденсаторах*. Разематривая нын* вс* послГ.ду- 
к ш ц е  мемуары Гогена, какъ о распространена! электри­
чества въ п о л у п р о в о д н и к а х ! . , такъ и въ кондснсато- 
рахъ, мы зам*чаемъ, что главная ц*ль его изсл'Вдовашй 
показать сходство между раепространешемъ, такъ иа- 
зываемаго статическаго электричества и гальвани- 
ческаго тока. Пзъ вс*хъ результатов* Гогена видно, 
что рас прост равен] с статическаго электричества гл*ду- 
стъ закону Ома. Поэтому Гогенъ объяеняетъ дкпет- 
в1с конденсаторовъ помощио непрерывнаго распро­
странена  электричества, предполагая, что средина,раз- 
д*ляющая дв* поверхности конденсатора, проводить 
электричество, хотя въ слабой степени, и тогда распро­
странено электричества соотв*тствуетъ гальваническо­
му току. Выведенная Формула для сопротивлешя ин- 
дукцш въ цилиндрических'* концснтрическихъ конден­
саторахъ :

7 1 па =  к 1оз ~

должна быть одинакового съ Формулой для прохождешя 
гальваническаго тока между цилиндрическими, концен­
трическими электродами, разд*ленными напрпм*ръ жид­
костью. Гогенъ не представила, намъ сравнительна! о 
опыта; но мы им*емъ язсл*дсванш А. Савельева, б. Пр. 
Каз. Универ., который выразилъ еонротивлец]е жидка- 
го слоя, заключеннаго между цилиндрическими кон­
центрическими электродами Формулою

и подтвердил* ее. опытами.
Согласие двухъ этих* выводовь показываетъ спра­

ведливость высказанной теории
Въ настоящее время Гогенъ продолжает!, нзел*- 

доваше о конд.-неаторахь, и уже публиковать резуль­
таты для случая плоских», и сферических* поверхностей

Плосюе круглые конденсаторы были заключены 
въ цилиндрическую м*дную трубку, и разстояше между 
ними изменялось такъ, чтолншя, соединяющая центры 
днекопъ, оставалась перпендикулярною къ ихъ нлорко- 
сти; заряды, индукцпруюнцн ииндукцированный были 
изм*ряемы помощио электроскоповъ. Соответственный 
тому опыт* былъ ироизведенъ и е/ь помощио гальва­
нической батареи , иричемъ между двумя круговыми 
электродами находился слой раствора мТ.днаго купоро­
са. Согласно ожидашямъ оказалось:— 1) сь  пзм*мешсмъ 
разстояшя диековъ ипдукцирующш зарядъ и напряжете 
гальваническаго тока изм*нллись въ одинаковом!, отно­
шен,п. 2) какое отношеше было мегкду ц*лымъ токомъ 
11 производным'], (т. С.  К0ГДЭ ОНЪ ирошелъ чрезъ ЖИД­
КИ! цилнндричесКш слой) ; такое же самое отношеше 
существует* между индукцирующцмъ и индукцирован 
иымъ зарядами.

Въ случа* СФсрическихъ, концснтрическихъ кон- 
; ДснсатоРовъ, полагая что радиуса, внутренняго шара = г  

а вн*шняго =  Л , н что внутренний шаръ сообщенъ 
СЪ постоянных* источником* электричества, а вн*- 
шнш съ землею : заряда, внутренней и внТ.шпей сфе­
рически хъ поверхностен выражается въ Функщи Н и г. 
Предполагая, что средина между конденсаторами про- 
водитъ электричество, но гораздо слабЬе конденсато­
ровъ, задача приводится къ опред*лешю напряжения
тока, проходящего отъ внутренняго шара къ вн*шне-
му. 1 огенъ (*) предполагаешь дв* концентричесшя 
еФсры очень близюя между собою , которых* рад1усы 
х  и х  с/х ; х  гораздо мен*е II и гораздо бол*е г. 
Соиротивлеше средины, между поверхностями этих* 
сФсрь будет*

к постоянный к о с ф ф и ц 1с н т ъ :  это еопротивлеше будетъ

(*) Сотр*еа геЫик. 20 ЗереетЬге 1861.
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дяФФСрсвщалъ еонротивлендя слоя , заключающегося 
между сферами, ковхъ раддусы г  и х :  следовательно 
целое сопротивлснде будетъ:

* ( т - 4 )  ■
Поэтому сопротивлснде слоя между сферами , ко- 

ихъ раддусы И н г  будетъ:

следовательно напряжение тока  будетъ пропордцональ- 
но величидде

Согласно еъ высказанного тсордсдо, зарядъ вну- 
тренняго конденсатора, въ случае статичсскаго электри­
чества , долженъ быть ддропорцгоналенъ той же самой 
величине [и). Опыты , произведенные надъ шестью 
конденсаторами различных!, ддаметровъ вполне подтвер­
дили справедливость вывода.

Т1 НГИзъ Формулы — можно сделать еще одно важ­
ное заклю чено: если Я безконечно, или покрайней 
мере очень большое въ еравненди сь г ,  тогда зарядь 
внутреннего шара должед!ъ быть нропордроналенъ его 
рад'1уеу. Когда шарь находится но средине простран­
ства большой комнаты , тогда можно предположить, 
что внешн и шарь имЕетъ безконечно большой раддусъ. 
Гогенъ действительно нашелъ , что зарядъ шара про- 
порцдоналенъ его раддусу.

К . Чеховичъ.

2. Сообщетя, сдюланныл последнему собранью 
британскьхъ ученыхъ въ Манчестера.

— Пр. Лрайсъ извЕстидъ, что ему удалось разрешить 
трудную механнческудо задачу оиредЕлендя въ конечныхъ 
выражедпяхъ кривой, описываемой при различпыхъ усло- 
вдяхъ движущимся тЕломъ, нодверженнымъ влдянпо 
вращендя земли около оедд. Въ случав снободнаго на- 
дендя тела Формула даетъ одно отклоненде къ востоку 
и другое весьма малое къ догу, согласно еъ опытомъ. 
Для случая дюлета ядра, нанравленпаго въ дц/оизволь-

.иомъ азимуте, таже Формула позволяетъ вычислить и 
направленде пути и величину отклонендл.

— Де ля 1'ю н р е д е т а в и л ъ  новые, блестядцде опыты 
евоихь Ф О т о г р а Ф и ч е с к и х ъ  р а б о т ъ  в ъ  п р и м Е н с н ш  о н ы х ъ  
къ а с т р о н о м ш ,  а  именно и з о б р а ж е д д ! Я  е о л н е ч н ь д х ъ  ня- 
тенъ въ столь б о л ь ш и х ъ  размерахъ , ч т о  опт. п о з в о л я -  
дотъ изучедне Физическаго у с т р о й с т в а  солнечной ф о - 
т о е Ф е р ы .  Равно замечательны и ФОтограФШ звездныхч. 
друппъ, к а к ъ  напр. Плеядъ, обЕдцаюддддя дать е о в р е м е -  
немъ возможность составлешя этимъ путемъ самыхъ 
точньдхъ к а р т ъ  звезднаго н е б а .

3. Л/ъкоторыя изъ задачъ, предложениыхъ Т'сар- 
лемскимъ обществомъ наукъ на квнкурсь къ 1-му Япв. 
1&63 года.

Изъ наблдодендй покрытш Плеядъ, нроизведенныхъ 
в'Ь нер1одъ ноеледняго обращендя лунньдхъ узловъ , 
онред-Ьлить еъ возможнодо точностно ошибки лунньдхъ 
таолипъ г .  Г'анзена —  Наследовать теоретически и 
опытомъ законы, онредЕлядодцде длину и напряженде

искръ, получаемыхъ въ приборахъ РумкорФа , различ- 
наго устройства и размеровъ— Изложить наиболее за­
мечательный елЕдствдя, какдя бы можно было извлечь 
изъ наблдодедпя явленш электричеекнхъ возмущендц въ 
атмосфере, производищнхъ токи въ телсграФНческихъ 
проволоках ь.— Обыкновенная нремдя,назначаемая за удо­
влетворительное решен де одного изъ вонросовъ, соею- 
нтъ въ золотой медали, достоинства 150 Флориновъ 
дд такого же денежнаго вознаграждендя.

4. СьЕздъ нЕмецкихъ Аетрономовъ въ Дрездне въ 
Августе 11)61 года.

Необходимое для полезнаго успеха занятдй отдЕль- 
ныхъ обеерватордй раздЕленде труда и еоглашенде какъ 
относительно выбора предметовъ изелЕдовандя, такъ и 
методъ обработки и сообщендя результатонъ оныхъ, 
вызвало уже въ 1857 г., во время общаго СьЕзда н е ­
мецких), С1 теетво-непытателедд въ БопнЕ, мысль объ 
отдЕльныхъ еъЕздахъ аетрономовъ. Первое такое ео- 
бранде происходило въ Сентябре 1860 г. въ БерлиддЕ, 
второе—въ Дрездене. 20 и 21 Августа настоящего го­
да. Результаты нослЕднпго совЕдцашя, имЕдощде нео- 
сиоримую важность для науки,  публикованы въ осо- 
бом ь отчете, (ВегдгЬ( оЬег Оде нк/гонопдкчсЬе Хикаппнеп- 
кипН дп Юге/.йен адп 20 ипй 21 Аид;. 18о1), изъ кото- 
раго мы заиметвуемъ здЕеъ главный положен!л, еъ цЕ- 
лдк>, можетъ быть, побудить тЕмъ д! некоторый изъ на- 
шихъ обсерваторий къ нринятдю участдя въ согласной 
разработке предмета еъ нашими заграничными сотруд- 
нддками.— Взаимное ноощреиде къ ученому т]>уду , зна­
комство съ нанравлендемъ работъ каждаго изъ астро- 
иомовъ , критическое раземотр-Дипе опщихъ иунктовъ 
воззрЕндя на различный отрасли астрономической дея­
тельности и , преимущественно, общее содЕнствде въ 
исполненш большихъ и важныхъ работъ, который по 
природе своей донускадотъ полезное раздЕленде труда, 
составляли главные пункты,  которые дрезденское со­
брате  имело постоянно въ виду и коими положило 
руководствоваться на будущее время.

Изъ изустныхъ и иисьменныхъ сообщении едЕлан- 
ныхъ собран 11(1, заелужпваютъ особеннаго упоминандя 
слЕдудодцдя: Г. Повальки пргдетавилъ работу, имеющую 
ЦЕлдю ввести болЕе одпооб1>аз1я и точности въ вычи­
сления нланетньдхъ дд кометныхъ орбитъ. Немало­
важными иеточникомъ ошибокъ въ теоретической обра 
ооткЕ наблдодендй до енхъ норъ было неточное знанде 
движендя земли. Съ появлендемъ еолнечныхъ таблицъ 
1 анзедщ ОлуФеена и Л.еверье , основанныхъ на болЕе 
строгой теорди, явилась и потребность знать какдя по­
правки должны быть присоединяемы къ прежними дан- 
нымъ астрономическихъ календарей для надлежащей 
оораоотки етарыхъ наблдодендй. Эту работу для вре­
мен!! отъ 1815 до 1862 года исполддилъ Г. Повальки. 
При этомъ было замечено , что, дде смотря на весьма 
удовлетворительное согласде представляемое новейшими 
паолюдендями солндда еъ таблицами Г. Г'анзена, все- 
таки представляется весьма желательнд.дмъ абсолютное 
изслЕдовапн, нЕкоторыхъ вонросовъ солнечнаго двнже- 
ндя. Въ настоящее вра.чя мы ддчЕемъ для .наклонно­
сти эклиптики различный числа Бе.сселя, Г'анзена, Пе­
терса и Леверьс, который различаются другъ отъ дру­
га какъ къ постоянныхъ величинахъ, такъ и въ вЕко-
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*ыхъ измеиетяхъ, Теоретическая же величина ноелВд- 
няго, зависимая преимущественно отъ массы Венеры, 
еще чувствительнее отличается отъ выводимой изъ на­
блюдений. Поэтому разборъ ноиыхъ и точныхъ соль- 
стищальныхъ наблюдений солнца представляется весь­
ма желательнымъ. Другой близкш къ изданию трудъ, 
о которомъ собрате получило извВетхе, принадлежитъ 
Г. Тищену и содержится въ таблнчномъ указателе, 
или росписи всехъ дапныхъ относительно наблюдений 
и вычислений планетъ Приэтомъ было заявлено так­
же о продолжении какъ этого указателя, такъ и комет- 
ной росписи Энке, присоединенной къ сочинению Оль- 
береа.

СлВдующнмъ затВмъ главнымъ пунктомъ разеу- 
ждешй служили правильный наблгодешя и ежегодный, 
предварительный вычислешя малыхъ нланетъ. Собра­
т е  признало вполне доетаточнымъ, если только немно- 
п я  обсерватор и специально посвятятъ себя этому пред­
мету, какъ папр. до еихъ поръ делала Берлинская Об­
серватория, ибо неразборчивое накопленге материала, со­
пряженное съ напрасною потерею времени и труда, 
представляло до еихъ поръ скорее помеху , чВмъ по­
собие въ надлежащей разработке предмета. При этомъ 
желательно однако , чтобы первыя появдешя планетъ 
были преследуемы на несколькихъ болъшихъ обссрва- 
Т0р1яхъ, съ цел 1Ю обезпечить успехъ отъ случайностей 
ПОГОДЫ . Затемъ, при ве*хъ елТдующнхъ пояпдешяхъ 
достаточно иметь три или четыре хорония наблюдешя 
около времени противостояшя. Что касается редукцш 
и публикацш наблюдений, то въ этомъ отношен!и по­
ложено руководствоваться прнмеромъ, даннымъ Г. Ау- 
версъ въ Ав1г КаеЬг. М  1300. Относительно нравнль- 
наго вычислешя планетнмхъ орбитъ , которое, п р и  
надлежащемъ разделенш , представляете для вычисли­
телей трудъ самъ но себе поощрительный и весьма 
способный привлекать новыя деятельный силы, поло­
жено способствовать легчайшему ознакомлен™ съ этимъ 
предметомъ, посредетвомъ издания подробнаго примера 
всехъ относящихся сюда вычислений и теоритичсскихъ 
наследований. При этомъ было замечено еще, что н*тъ 
надобности вводить въ вычисления, уже при второмъ 
появленш планетъ , поправки отъ пертурбаций. Для 
предотвращения же возможности двойныхъ и даже 
тройныхъ вычислений для одной и той же планеты, Г. 
Форстеръ вызвался вести подробный рсеетръ , въ ко­
торый будетъ вносится всякое сообщение о иредпри- 
ИЯТОМЪ ВЫЧИСЛСШИ и который будстъ служить справ­
кою для всехъ желающихъ работать на этомъ поле. 
Наконецъ въ обозначенш малыхъ планетъ принято упо­
треблять Л2 по порядку времени открытая и за онымъ 
собственное назваше планеты. Согласно тому, для но­
вооткрытой Г. Лтотеромъ планеты принято было обоз- 
начеше (71) Шоба. Наконецъ высказано было желание, 
дабы чрезвычайно богатый матер1алъ относительно тео­
рии возмущен 1Й, содержащейся въ работах-!. Г Г'анзе- 
на, едвлать более доетупнымъ при посредстве сиече- 
матическаго обзора всехъ появившихся на этомъ по­
ле трудовъ и собрашя въ одно компактное цвлое все­
го относящагося сюда математнчеекаго материала. Одинъ 
нзъ присутетвующихъ заявилъ.что ему известно гущест- 
воваше такой работы, приготовляемой уже къ изданио.

Самою важпою задачею, относящеюся къ вычисле­
ние кометъ, собр ате признало возможно полное и со­
гласное исполнете вычиолешй координатъ всехъ воэ- 
мущающихъ планетъ , начиная съ 1770 г. до настоя- 
щаго времени н далее. Этотъ большой трудЪ долженъ  
обнимать собою вес, что сделано до еихъ поръ съ этомъ 
отнош еш и. Работа ПроФ. Моллера, относительно ко­
меты Фэ, представить начало этого труда, ибо употре­
бленные имъ при вы числетяхъ координаты , которыя 
примыкаютъ къ эпохамь, установленнымъ уже въ 1857 
г. въ Боне, будутъ имъ вскоре публикованы. С обрате не 
скрывало приэтомъ отъ себя трудностей, катя предста- 
вляетъ основательное приведете этого труда въ иепол- 
неше- Одно уже вычисление местъ Юпитера, если послед­
и т  должны служить для всехъ пещодичеекихъ кометъ, 
потребовало бы пересмотра теорш и вычислешя возмуще- 
ни1 выешаго порядка.— ПроФ. Брунсъ прннялъ на себя 
трудт. руководить раенредвлешемъ работъ между желаю­
щими принять въ оныхъ участ!е. Вместе съ симъ положе­
но представить первые результаты этой работы къ Авгу­
сту будущ его 1863 года, когда собр ате назначило бу­
дущий съездъ, и местомъ онаго избрало Г'ейдельбсргъ. 
На профессора ШонФельда въ Мангейме возложенъ 
ТРУДЪ разбора и приготовления къ сообщение всехъ
N11111110, проэктовъ И уЧСНЫХЪ И З В К С Т Ш  , КИК1С МОГуТЪ 
быть доставлены ему предварительно, съ целйо подвер­
гнуть лхъ обсуждение. на Г'ейдельбергскомъ съезде. 
Ему же предоставлено озаботиться въ свое время публи- 
кащею и разеылкош циркуляров!, къ ает[1ономамъ всехъ  
образованныхъ странъ съ приглашешемъ принять учас­
тие въ собрании, въ числе главныхъ задачъ котораго 
будетъ, вероятно, более систематическое распределение 
деятельности обсерваторий, поевящагощихъ себя изеле- 
довашямъ неподвнжныхъ звЬздъ. Г .

5. К рат кгл извпет гл.
— Дюмопсёль доказалъ опытами, что дв-ь пластин­

ки одного и того же металла , но различныхъ размг- 
ровъ, ногруженныя въ воду, дагатъ гальванический токъ 
въ паправлеши отъ большой пластинки къ малой. 
Фактъ этотъ онъ объяеняетъ разноетио въ окислении не- 
равныхъ поверхностей. Это заключение подтвержда­
ется и д р у т м ъ  онытомъ съ совершенно одинаковыми 
пластинками, которыя даютъ токъ, какъ скоро оне по­
гружаются въ воду не въ одно время, а одна изъ нихъ 
прежде другой : токъ еуществуетъ некоторое время, 
пока не сравняется степень окислешя обеихъ пласти- 
нокъ. Такимъ образомъ по заключенно Дюмонселя при­
чина такъ наз. земныхъ токовъ, сущеетвующихъ въ те- 
леграФическихъ проволокахъ, можетъ быть троякая: 1-е 
различие влажности почвы, въ которой погружены пла- 
стинки.2. различная сиоеобиоеть къ окиеленио поверхно­
стей той и другой пластинки и 3 различная величина по­
верхностей оныхъ; но во всехъ 3-хъ елучаяхь пластин­
ка, подверженная наибольшему окислешю и менее по­
ляризуемая представляетъ элементъ электро-отрицатедь- 
ныи. 11реобладан1е той или друой  причины онре- 
деляетъ направление и силу земнаго тока.

— -Рассго (Соэтоэ, 4 осюЬге 1861) посредетвомъ осо- 
бепнаго прибора, вч. которомъ можно было разредить 
воздухъ и пропустить электрическую искру отъ при­
бора 1'умкорфа, получилъ осаждеы1е металловъ въ вид*



порошка к-а отрлцательномъ полюс*, поел* бол-Се или 
мсн*о продолжительна 1'0 дейетпёя искры. Некоторый 
изъ Металлом,, Каковы золото, серебро, платина, висмут», 
после 2 4  часбйаго д*йствёя дали оеадокъ въ вид* очень 
нЕжнаго порошка; после же более продолжительного 
действём'оказались следы кристаллизации Гораздо труд­
нее получить оеадокъ железа и магнёя ; оеадокъ г.,н- 
нёя не былъ замЕтепъ и после 48 чаеоваго действия.

— Гидчрфъ показала, опытами, что примесь какой 
либо соли къ г.одЕ понпжаеть точку замерзания, п воз- 
вышастъ точку кипЕнёя. Понижение точки замерзания 
пропорционально количеству примешанной соли; по 
приэтомъ,' безводный и водный (;оли, действуют'ъ раз­
лично, даже некоторый изъ солей ноншкаштъ точку за- 
мерзанёя, до определенной температурь], какъ безводный, 
а при низшей температуре какъ водный. Отсюда сле­
дует'],, что опыты иадъ понижешемъ точки замерзанёя 
могутч, служить средством-], къ* распознавание, ирина- 
длежьтъ ли соль къ безводпымъ, или иоднымъ.

— Меиериппеипъ уетронлъ очень чувствительный галь- 
в’анометръ, который можстъ еъ пользою служить и для 
электричества етатическаго Устройство это основа­
но на-уменьшении влития земнаго магнетизма; для че­
го надъ известпымъ гальванометром!» Вебера поставля­
ется МаНШ.Т'Ь, К О Т О ра ГО  полюс/ь, противуёюложный зем­
ному, обращенъ къ стрелке. Такъ какъ тангсвсъ угла 
отклонения стрелки иропорцёоналенъ силе гадьваничее- 
каго тог а , разделенной на напряжение земнаго магне­
тизма; следовательно, уменьшая последнее, получаемъ 
большую величину для тангенса откдоненёя. Такой 
гальванометре, да с тт. значительное отклонение, если кт. 
кошту проволоки мультипликатора прикасаться стеклян­
ною палочкой, слегка потертой шелко.мъ.

— Дове, употребляя призму изъ Аррагонита, вместо 
призмы Николя, нашелъ, что она ирсдставляетъ неко­
торое преимущество нередъ последнею: по причине 
большаго ноля зрешя, большей ясности изображенёя, и 
наконецъ потому , что въ аррагоннте легко отыскать 
оптическую ось.

—  Онъ же упбтрсбилъ микроскопч, какъ Фотометръ- 
Для сего онъ кладстъ на столика, микроскопа Фотогра­
фически! , микроскопический рисунокъ, на который на- 
правленъ светъ отъ двухъ сравниваемыхъ нсточни- 
ковъ; снизу и сверху. Дове говорить, что это средство 
точнее всехъ прочихъ доселе уногреблясмыхъ Фотоме­
трических!, способовъ.

— Пфйффъ  доказала, опытомь , что приводимое во 
всехъ Физическихъ руководствахъ иоложенёе на счета, 
угла совершенной поляризапёи света, неверно; а имен­
но, нельзя безъуеловно говорить, что светъ поляризу­
ется вполне, когда лучи его иадають на стеклянную  
пластинку подъ угломъ .35° 24', и что тогда, какъ от­
раженные такъ и проходящее лучи показываютъ 
тахгтит  поляризации Онъ нашелъ, что одна пластин­

ка полирнзуетъ1светъ также сильно, какъ п семь ила* 
етинока, , когда на первую нза, нихъ падаютъ лучи 
подъ угломъ въ 6°, а па иос.гЕднёя въ 35° 24'. Вооб- 
ще , пбдярнзацёя предомленнаго луча увеличивается съ 
уяеньшенёемъ угла падснён и еъ упедиченёемъ числа паръ 
иласгинокъ, причемь и уголъ поляризацёи увеличива­
ете я.

— ПаЛьмгери, Дирепторъ Всзувёанекой Обсерв. дока­
зала, опытомь, что пары какой либо жидю.ети, заклю­
ченной въ платиновой чашечке и нагреваемой сверху 
солнечными лучами, при посредстве еобирателънаго стек­
ла, представлшотъ всегда следы положитедьнаго элек­
тричества ; тогда какъ сама жидкость электризуется 
отрицательно.

—  Парижской Акадсмёи представлены были въ засе­
дали] 21 Октлб. 2 пластинки стекла, именпцёя въ тол­
щину 4у 2 и б сентиметр, 1>ъ Которыхъ находились сквоз- 
ныя отверетёл, произведенным искрою прибора Рум- 
корфа и представлягощён большую аналогёго съ следа­
ми молнёи. Ка на л ъ, оставленный искрою, чрезвычайно 
то шин, белый и непрозрачный еъ светлыми местами , 
расположенными спирально, разделяется на несколько 
ветвей внутри массы стекла. Незаметно внрочемъ ни 
нлавлешн 'массы, ни мстадлическаго осадка на ст*н- 
кахъ капаловъ;еопровождающёя япленёя удостоверяютъ 
что при прохожденёи искры происходить сильное дав- 
ленёе на матерёю.

—  Г. Фибигъ старается доказать онмгомъ, вопреки 
утверЖденёямъ нЕкоторыхъ другихъ физиковъ  и меягду 
прочима, Бекереля, что ФОсФорееценцёя вь тЕлахъ не МО- 
жстъ быть елТ,дств1ем ь только одного нагр'Ьвашн , а 
необходимо требуетъ, чтобы тело предварительно было 
подвержено Д'Ейетвёю лучей света. Сернистый строн- 
цёй есть одно изъ наиболее ФОСФореецирующихъ тЕлъ, 
которое светить въ темноте некоторое время прекрас- 
нымъ светло - зеленымъ ев'Етомъ. Будучи охлаждено 
и снова нагрето въ темноте, оно не обнаруживаетъ ни 
малейшаго света; между темъ, будучи выставлено на 
дневной светъ въ теченёи короткаго времени, оно сно­
ва делалось светящимъ. Подобные опыты произведе­
ны были и съ другими телами съ равнымъ успехомъ. 
Но самымъ сильнымъ доводомъ въ пользу мнешя Фи- 
биг’а служить теоретическёй законъ, допускаемый все­
ми Физиками, а именно, что наибольшая преломляемость 
света, лучащаго изъ какого либо тела, никогда не мо- 
жетъ быть болЕе самой меньшей преломляемости лучей, 
коими осв-ьщалось это тело. Этотъ законъ уже для 
многих-!, случаевъ доказань и для теилородныхъ лу­
чей; поэтому, если светъ и теплоту почитать проявле- 
нёями одного и тогоже деятеля; то было бы нротиво- 
речёемъ, если бы теплородные лучи, имеющёе меньшую 
преломляемость ч*мъ световые, могли сообщить како­
му либо телу способноеь евеченёя въ тем ноте, т. е. 
испусканёе лучен большей преломляемости.
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